رماي رت دري 
72 ا وة لوه 


وافقت مديرية السؤون الفنية العامة علی طبخ عذا الکتاب فی 
۹/۰۶ تحت عدد ۷۲۹/۰۰/۶۲ 


ود سوالاً مع اجوبتها 
AL‏ مر ہل 





النظام الاحد ائي المستفيم 


انتخب نظاما احد اثيا لمستقيم وظلل كلا من المجموعات التالية : 
هد [س بسنقطة هق ( س) > 1 





- [س إسنقطة ه 5 حت E‏ 
ی اس : س نقطة + ا فؤ(س) | ؟ ]1 

إس: س نقطة ء [ق(س ا ہہ ٢‏ 
- إس: س نقطة ه [ق اس > 6] 


peg I 


] [س : س نقطة » [ق(س)] ث٢ [ق (س) ]۵۱۲۰ صفر‎ ٦ 

ص٭ (س: سنقط ء۲ قی(س) ٣٤‏ > صفر || 

¥ 

E e 

م [ س سنقطة ٠‏ [ق ( س )] + 01> قلاس)] 

د [إس يس تقطةء [ وا[ ف اس ]| ا ا 
CST E 5‏ 

9 | ی ی ان ا 


هھ هاه هھ 
۳۳ ۳ م6 ۱۰ 
٢ے‏ لتکن کل من ىد ه ده 3 المستقیم ل بحیث ق ( ح) « -۲ ه ق ( ۵ )۷۰ 
بالنسبة للنظام الاحد ايي للمستقيم ل ۰ فجد المسافة بین ح ه د 
۳ بالنسبة للنظام | لاحد اثي ق ٭ اذا کانت المسافة بین النقطتین م » ن ** اوحسدة 
فاذا کان ق ( م ) = ۲ فجد ق ( ن ) حیث م وان 3 المستقيم د 
> س بالنسبة للنظاما لاحد ائي ق ۰ اذا کانتق ( ن ) = ۷ء ق (ل )= هة ٠‏ افجسد 
ق ( ه ) بحیث المسافة بین ل ه ه تساوى المسافة بين هاه ن حيث ن م هه 
ل 23 المستقم د 
هس پالنسبة للنظام الاحدائي ق ۰اذاکان ق ( ن ) = -۲ ه ق (م) ۰ ۷ ۰ فجسه 


ى ا( ھ) یت ان نقلئة الشافة ین ناف ال اشائو میں2 س ۰ 


حيث ن ۰م ۰ ھ3 المستقيم د ٠‏ 


: النظاما لاحد ائي للستوی 


جچے ‏ ربب 10 1 

١اثبت‏ ان‌النقاط ( ٤٤٤‏ ) ھ( ۳ وس؟) ه ( -۲ 6 ۱۱) تقع‌علی استقاسة 
واحدة ٠‏ ۰ 

؟ساذا كانت النقاط ( س۲ مس ۱۳) ۵ ( صفر و ه) و( 9و ص) تقمعلى 
اسنقاة راسد ة جد قيمة ص > 

“اذا كانت النقاط ( ۳-۵۲ ۰( -۵۵۱) »لین 6 ١‏ ) تقع‌علی استقامة 
وأحد ة فجد قيمة س ٠‏ 

101 كات اللا ( 2-8515( هذل : (1) :6 لسن مالیا ماد ده 
راحدة نا هي الحلات چن س ءام ٠‏ 

١‏ جد احدائي النقطة التي تنتني الى المستقيم المار بالنقطتين ( * ۸۲۰ ۰ (س 4 ه 





E 
بیل وبعاد لة الستفتم‎ 
ملاحظات‎ 





اولا- لکل مستقم م توجد ثلاثة اعداد حقيقية أو ب وس بحيث أ + ب لایسایان 
معا صفرا وان مه ا( س ص ) ۽( س٤‏ ص) و جح ×ح اس + پاص ا 
اس 1٠‏ 
وبعبارة اخرى : 
ان معاد لة كل مستقيم تكون بالصیفة اُس + باص+ سه صفر ه حیث 4 بپ ٭ 
= 3ح وان آ ه ب لایساویان محا صفرا ۰ وکل‌مصاد لة بهذ ه الصورة تمثل خطا 
مستقيما »وئسی هذه المعاه لة بالمعاد لة العامة لمستقم * . 
ومن هذه المعاد لة تلاحظ مايلسي ب 

عند ما حح = صفر فان هذه المعاد لة تصیع آس + ب عن = صفر 
وهي معاد لة مستقيم مار بنقطة الاصل  ٠‏ 

عند ما ب « صفر ه ‏ لے صفرء ح ك صفرفان المعاد لة تصیح «س 
2 + حے صفر 
أى أن من ه جج وهي تثل معاد لة مستقم يوازى المحور الثاني 


۲س‌عند ما آه صفر ه ب اد صفر + ى عد صغر فان المعاد له تصیح «س 


سض ۳ ۰ 
ای‌می» تت وهي تمثل معاد لة مستقیم پوازی المحور الاول ۰ 
چا ۱ 


کے ات 


یندا آمصٹرء پ د صفرواسى = صفرفان المعاد لة تصیح + 
بص د صفر اي ص = صفر وهی معاد لة المحور الا ول ۰ 

۵عند ما به صفر ه أ عد صفرو س » صفرفان المعادلة تصيحع + 
آس « صفر ای س × صفر وهي معاد لة السحور الثاني * 

٦ےعند‏ ما عت صفر 6 ب حب صقر و سى ند صفرفان المعادلة تصنيح ب 
1 


+ الت ص ١‏ 
ہس رہ عو 
ماخ کس 
ای 
ا ا یں 


سے ی کس 


کا 


من 2< ١‏ معاد له مستقيم TL‏ 
"و نے | لمقطع الماد ی 


ثانیا- میسل المستتم 








اسان الماد اس + باش + نی = صذر حپث | ۵ ب هد ح ان اپ 
لايساويان صفرا معا ٠‏ هي المعاد لة العامة لمستقيم ٠‏ 
من هذه المعان لة اذا كان ب عع صفر . 
قان ب ص = ب آآس سے جح 
سه .حل س ‏ ب بقسمة الطرفين على ب 
ضه ل س+ ك حیث سل واع, تدك وم 
بپ ا 
یسی ل مل المستتیم » ك هوالمقطع الصادى 
اما في حالة ب » صفر فان المستقیم یوازی المحوز الثاني 
وان سل تي هذه الحالة م ح لان لایوجد نظیر بالنسبة لحملية الضرب للعد د 
صفر في لمان الحقيقية ولذ لك فالكلام عن ميل المحور الثاني لامعنى له ٠‏ 
من هذا حصلنا على ان ميل المستقيم الذى لايوازى المحور الثاني اذا علمت معاد لتهه 


اق الحه المطلق 
ومقطعه٭الصادی ‏ 7ك 
مغامل مس : معامل ص 
وان المحاد لة ص = ل س + ك هي الماد لة العامة لای مستقيم لایوازی السور 
الثاني ۴ 


6۰ کر والسذى يمر با لنقطتين ۷ ۵ ص‎ TE 
1 


ما ھی 
6 1 

أ ما وت کو 2 

٠‏ في حالة تعامد المحورین فان سج هو ظل‌الزاية التي يصنعها المستقيم سع 
الاتجاه الميجب للمحور ا لاول او ای مستقيم مواز للمحور الاول ۰ 
ومن الجد یر بالذ کر انه اذا کان المیل موجبا فالزاوية التي پصنعپا الستتم مسسسع 
الاتجاه الموجب للمحور الاول أواى مستتقيم يوازى المحور الاول تكون حادة ٠‏ 
واذا كان الميل سالبا فالزاية التي يصنعها المستقيم مع الاتجاه الموجب للمحورا لاول 
اواى ستقیم بوازی السحور الاول تكون متفرجسة ٠‏ 

ص 

ميل م ظا هم 

ميل م ظا رد 

6-اذا کان کل هن س » ص مستقیما وکانت کل من ۱ هب و ح نقطة بحيسسسث 


آ » ب و ساو ب وت دص وان میل س - بل ص فان سه ص 
آو ان النقاط آه ب اح على ا ستقامة واحدة ٠‏ 





ثالثا : 


لیکن , المستقم الذی معاد لته آس + ا 5 


ولیکن » لسر em‏ س + پا ص + =۰ 
۲ ۲ 
ہو ن ۵ م في في المستوی الاقلید ی ك ۰ 
ات = مجميعة احادية چھ ا Ra‏ ب 
/, لاي 2 ۱۵ مت 
ولایجاد نقطة المُقاطع نحل معاد لتیہما آنيا ٠‏ 
E e 7/2 EM‏ 


۲ 
A‏ أب ۲ به ص 
۹ی بور وه للم e‏ 
)1 2 | او بپ ح ب پا حح °« ( 
مو ا یور ا کی خی 
و77 يه 
م 3 2 ل ميل م 
و ا ا 3 لايوازى المحور الثاني 


مس 


٣ے‏ سس چسه آب ساب تم 7یس ہے اج ہے صفمسر 
ُ0 و ی 


او اپ ح سے پ ی هت طصفر) 
۱ 1 کی لی 


مج ہت E‏ 
دی تلم چه مد م * مل محر ات کمن و 
لایوازى الحو الثاني ٠‏ 
رابعا :' 
يكون الشكل الرياصي متوازى اضلاح اذا كان كلضلمين متقابلين نيه متوازيين 6 او 
اذا تناصف قطراه ه ريكون مستطيلا انا كان متوازى اضلاع وحاصل ضرب يلي 
ضلعين متجاورين فيه «. س ٠.١‏ ويكون شبه منحرف اذا توازى ضلعان متفا بسسلان 





تہ 
سا ها 
اذا كانث ه. هي الزاية بین مستقیمین میلاهما ل هو ل فان 
0 ۱ ۲ 
۷ اذاكان ل ٠‏ ل طا 
ال ل ال ا 


۱ 
اما اذا کان ل ۰ ل لت بت 1 نان ه « 4 
۱ 1 


کت ہے 


ار و 0ط 


٥ شفوى‎ )١( 
٠ جد معاد لة المستقيم المار بالنقطة (.؟ هه ) ويوازى المحور الاول‎ ١ 
٠ موازی المحورالثاني‎ ) ٩۰ ۲- جد معاد لة البستقيم‌المار نالنقطة(‎ ١ 
"۰ ۳ جلہ معاد لة المستقیم المار پالنقطة ( ۲ ۵ ۰) وپیازی المستتم یه‎ ے٣‎ 
.٠ :جد معاد لة المستقيم المار بالنقطة ( ۳ ۵ ۷ ) ويمر بنقطة الاصل‎ 
٠ معاد لة المستقيم المار بنقطة الاصل ويوازى المستقيم ۷ اص + اسة-‎ دج.٠‎ 
) جد معاد لة المستقيم المار بنقطة الاصل والنقطة ( ۲ ه صفر‎ ٦ 
)۳ لاس جد معاد لة المستقيم المار بنقطة الاصل والنقطة ( ۰ هس‎ 
ْ )۸-۰ ٥(۰ )٦٦ ٣-۔‎ ( لس جد معاد لة المستقيم المار بالنقطتين‎ 
)۱۰ ۸ ۱۵0 ۰۴- ۱ جد معاد لة المستقيم المار بالنقطتين‎ 1 
جد معاد لة المستقيم المار من نقطة تفاطع المستقم المار با لتقطتیسسسن‎ ١١ 
) ۲۰ 4 مع‌المستقم المار باللقطتین( س‎ ) ٩۰۳ س‎ (۰ ) 6۲ ( 
۰ ونقطة الاصل‎ )۷ - ء٥‎ 
(FE) 5 EE )۱ ۵۴۲ ( ۶ بین ایا من النقاط التلية‎ (1) 
مك ۱ ل‎ ) ۳ 
الذى بعاد لته ٣ضس ۲ س+ ٣س +٭‎ 


الجواب : النقاط م + م ه م تقع‌علی الستتمالسلم 
١‏ ۳ 5 
(؟) النقاطل .ل » 'ل هل + ل. تقع علی‌المستقیالذی معاد لته 
٠ 3 ۳ 1 ۱‏ 


٣س‏ س ٣ص‏ ے ٠ <٦‏ واحداتیاتہا علی الەحور الاول علیالتوالی 6 ۰ ۰۰ ۲ 
6 اه ۲ ۵ ۱ فجد احد ائیاتها علی‌المحور الثاني ما ۱ 
الجواب : ۲ 6 سے ٣ھ‏ سس 6 حه ۱۲ 1 
( ) عین نقطتي تناطع الستقم ۲ س - ۳ص سے ۰۱۲ ۰.مم الحورین وارسم هذا 
الستقم ۰ 
الجواپ ۰۰ ( ۲ 6 ۰ ) ۵ ( ۰ هس ) ١‏ 
(o)‏ معاد لات اضلاع المثلث اح پ ه آبه اه هي 5 س + ٣ص‏ د۵ا ی و 
س ٣ص‏ + ۰۱۰ ۰ ۵ س س۲ »۰ 6 مین احد اثیات رووسه ۰ 
الجواب 1۰( ۲ ۱-۵) ه پا ۳۸۱-۱ مح(40۲) ۰ 
(1) اکتب محاد لة الستقيم الذ ی میله ل ومقطعه الصاد ی ك كما يلي ٠‏ 
( 4۱ لد له لد ۳ () ل ۲۰ ول قفر 
ل () ل = وضع 


N 


( 0ع وت ده ےدوت وہ سے 
۳ ۳ 


وارسم المستقم في کل‌حالة من‌الحا لات اعلاه + 


الاجوة : (۲.)۱س ٣ص‏ +۹ ۵۰ ( ۲) ٤‏ یں میهد ۰ 
داع لامي ھت +۷١‏ )ری ده 
() س +۲ مد ۲ ۰ ۰ 

(7 ) احسب الیل ل والمقطع الضادی ك لكل من المستتيمات التالية #٠‏ 
۱ «س‌سص +۲ عو ٢٤ )٢(‏ س+ ٣ص‏ ٦ے‏ یم( ۴افيس+ + 
٢ھ‏ ۰ (4) ۳ س+ ۲ صه E‏ 


الاجوية : (1) ل هه مك ۰ ۰۳۲( له حك ووه (عالے ےل 
ù ۳‏ 


دا جا 1 ا كوه ان = مشر و كسم 
(۸) نیما يلي؟ : احسب المل ل للمشتفيم المار بل زج نن النقاط التاليسة *س 


0 o )1 70و‎ TICE و‎ ۲( ۱ ( 


(F)‏ ۳ رت هوک 
۳۲ 


© حے ممست 2 


الاجوية ۷ ه - ۷ 
٩۱‏ ) اکتپ معاد لات الخطوط المستقيعة المارة برو وس المثلث آ ب‌ح والموازیةللاضلام 

المقابلة لها ۰ اذا علمت ان رو وس‌المثلت هي النقاط ۱ (ه هس ) ٭ ۱ 

ب( ست۱ ۵ ۲) ۵ خلت ۲ وت ۲ ) 

الاجوبة (۱) هش اص ٣٣‏ دم 1( س + ٤ص‏ ١ا‏ ه٠‏ ۾ 

(؟) لاس + +۲۳ هت و 


۰۱ مین نقطتي تقاطع الستقم المار بالنقطتین 1 (-۱ ۱۲۰ ۵ ب( ۰۲ ۲) مع 





المحورین الاحد این : 
الجواب ۲-۱ ۰۰) ۰۰(۰ 1 ۲) 


2 6 
( ۱۱) برهن ان معاد لة المستقم الذى یمر بالنقطة (ٴس ١:ص)‏ وينتي الی مشحسی . 
الستتم اس + پاس» جه »۵ هي( سین ) + ب( می ) © صقر 
٦‏ 
۱ ۱۲) جد معاد لة المستقيم المار بالنقطة ( ہ0 والذ ی‌ينتي الى متحسی 
الستقم و 
E O )۱(‏ 
١١ )5 (‏ س س٤‏ ص۔۷ ء٠‏ (4) اس + 9ه دو( ه) اص سدالاهء 


تلمح / حلهالتمرين بالاستناد الى تمرين ۱۱ *. 


)١5 (‏ عين قيم م ٠‏ واکتب معاد لة الستقم عند ما یکون المستقم ؛ 
(م + ۲) س +( م۲ ۹) ص+ ۳م ۸م += ٠ء‏ حيث م 3 ج 
)١(‏ موازيا للمحور الاول ( ۲ ) موازيا للمحور الثاني (۳) مارا بنقطة الاصل 
الاجوبة (1) م = ٤٤٢‏ ص۔٣۳٣‏ ً۱ا( تام ٤٣و‏ س٦٥“‏ * 


0 ۹ 7) ۰ ۰۱ ۲ سرب لے صف۰* 
۳ ۱ . 


7 ھت 
ھم = e‏ سا 


۲ ۳ 
(۱) عين قیم م » نواكتب معاد لة المستقيم عند ما یکونالمستقم 8 
(م نب ۲) س + (۲مسن *1) ص*۱م + 1- ٠‏ حيث م 
۶ 63 
موازیا لمحور السینات ومقطعه الصاه ی » س ۲ 
الجواب/ م« ۷ هو ن» ۲ ه صن + ۲ = صفر 
۱۰۱ عين نیم م » ن واكتب معاد لة المستقيم عند ما يكونالمستقيم : 
( ۲م - ن + )٩‏ س+ ( م + ۳ن ۲ ) ص +. ۲ م +۲ ن*+ ۱۹× صفر 6 
حيث مه ن د ح موازیا لمحور الصاد. ات ومقطعه السيني » ه 
الجواب : م - 4ه ن ۰ ۲ هس - 0 صفر 
(۱۱) نیما بلي برهن تقاطع کل زوج من المستفیمات التالية وج نقطة التقاطع ٠‏ 
)١(‏ س* هصب ۲۵ ۰ ۰ ء ۳ سن + ۲ص ات ۲۷ ۰ ۰ 
)٢(‏ ١١س‏ س۹ص ٢٢٠ن‏ ۰ ۵ ۷٢‏ س٣ص‏ ۱۷ ×صفر 
(۳) ۱۲س + ۱۵ص بت ۸= ٠‏ ۵ ۱۱ س+ اص ۷ ۰ صفر 
(4) هس ۲۳ص ۱۹ ۰ ناس + ص ۱۹ »۰ 
.(5) س+ ۵ »= صفره ص ۲= صفر 


000000000 و کت ا 
1١ ۳ 3‏ 5 


( ۱۷) فیما يلي برهن تساوی کل زج من المستقیمات التاليسة ۰ 
((۱) اس + هام او و کی :لاض ت د 
(۲) س ت ۲۷ یس * صفر 6 ۲۷ اس - ۲ص صفر 
۲ س - ۱ - اصفره ۲س - ۳۲ ۰ صفر 
( ۱۸) جد قيمة کل من | ۵ ب لكي یکون المستقیمان اس ب ۲ص ب ۰۱ ۰ ٭ 
اس ل 4 ص سب ٭ صفرحیث آء ب 5 ع 
(۱) ستفاطمین ۱ ۲) متوازیین ( ۳) متساوین ( 4)متعامدین 
الاجوية ( ۱) آ[ خ٢‏ ( ۲) ۰۳۳۰۱ ب طا ( ۳). ۶۰۱ ۳ پ» ۲ 


0 4 
س +: اس +٠‏ 
مھ 12 

الاجوية ( ۱) ۱عسع وب + ؟ او آء» 4 ه باطو سا 
( ۱ له وب ۲ او ات4 و پ عبت ۲ 
(؟) 1- صغره ن أية قيمة 

)٠٢ (‏ عین تیعم چ حاذا علت‌ان الستقیمات س + ص + ۰۲ ٠‏ ومس+ صب" اس ٠‏ 
٠‏ ٢س‏ سص ×٣۶‏ صفر ه مشتركة بنقطة واحدة ثم جد احدائيي نقطسة 
الجا 2 ۰ 

(۲۱) جد قيمةم چ ح آذا علت‌ان المستقیمینم س+ ( ۲م + ۳) ص+م + ۱» «ه 
( ام ۱۶) س+ (م١)‏ ص+م ‏ ؟ه صفره متفاطعان في نقطة واحه ة تقع 
علی محور الصاد ات ۰ 
الجوا پ وم 


( ۲۲) اکتب معاد لة المستفیم الذی یمر بالنقطة ( ۳ ۰- ۷) والذی یقطع‌جزئیسسن 
متسا وبين من المحورين ٠‏ : 
۲ ( الجواب ٠‏ س + ص += ۰ 
(۲۳) اکتب اد الستتم الذی پر پالقطة ( ۳ والذ ی بقطع جزئیسسن 
متس وین بقبنتیجما المطلقتین من البحوویسن ۰۰ 
الجواب ٠‏ س+ ص ۵١‏ = صفر ٠‏ سي ص+ ات 6١‏ ٣س‏ باضه ٠‏ 
(4 ؟) ظلل كلا من المجموعاث التالية في المستوی الاقلید ی 
ھ ۰ ((سهص )۰سا ص) و جح هس ه صفر ه ص ‏ یک صفر آ 


۱ 

ه - [(س» سا : ( س ه سی) دجم ص۲۰ س + ۱ > 1۰ 
ه ۰ ((س هص) : ( سس ) 3 جح ص > ۰۲ س چات ۲ ۱ 
IS‏ 
م - إ( سويص) : سوض) س۷ 2ت صفر | 
هه رد ف )لس )دع غ2 15 اذه 

٦ 


کے سے صفر | 
- 1 س6ص ) :( سوص) 3 ح×ح ٣س٢‏ ب اس ٢١‏ ٣ص‏ ے ص ۲ 


ىه 
N‏ 
8 [( س مص) و( س م ص) 3 ج × ج ەس + کي + مسا > صفر | 


کے سے 


ہرم ریا (س٤ص)‏ 3 ج ×جء ٢س-‏ ٤ص‏ ١١ء‏ ص ۲-٠‏ 
ی - [(سءص) :(سوص) 3 ح× e‏ س < ٣‏ ص وس ۴ص کا ٤‏ ا 
وہ [( سوص): (سوص)ق (-:] کت 
1 1" سوص) : 6 سج ص اي س ۱ 6 (سم) 63 2] 


کے فد( مراوص) *(ش‌وص) و مج وسو اس 6۲ 1 ل 3 6 ۷ 


O CET 
م[ س6ص ) ؟ ص اس ا 0 1 ا‎ 


l< 
1 اس ص) :س | دع‎ 7 e < | (سوص) : اس |+ اص‎ > 
| ه > [لسوص) :إس*+ اص [< 16 و 2 سهص) :[س[) (ص‎ 


ف - 7 س و ص) E‏ س(اص) هب 22 (ص٤‌٤:ص)‏ سای و 


اس٢‎ > 


ضام گت غ ا ص < ٤‏ 3 
٢‏ 


(۲۰) اذا کانت التقطةآ( ھا > ء٠‏ + ۲ ه) 3 الستتم المار منا لنقطتیسنسن 
( سه ۱۵ )۵ (سه هب ۲) فجد معاد لة المستقيم الدار من | ونقطسة 
الاصل حیث ه و ح 

الجواب س + هص ه و 
)1( و ۱ س ه ص) :(س هص) و ح تج هس +ص << 1 


ی CSE I‏ ۰ س اص هت [٤‏ 
هه زاس وص) اس اص) چاج*ج ه اس ٣ص‏ > -۱۲] 
۳ : 
تہ عصا) اع اع ء ٢س‏ ای ی ٩۱۷‏ 
)١(‏ ظلل ة النقاط التي تئلها ه مھ Mw»‏ 
(1) ظلل مجموة النقاط التي‌تئلبا ها = هر 8م هه 
ی 1 3 
(۳) ظ ة النقاط التي تمثلبها هف = ه 59 
ظلل مجموعة لتي 3 ۲۱ ٦‏ 
٭ (4) جد المساحة التي تشفلها ه 
1 ۷ 


2۱ 


)۲٢۷ (‏ جد ميل المستقيم الذى يصنع “٠١‏ معالاتجاه الموجب للمحور الاول ٠‏ 
١‏ 
و 
TY‏ 


( ۸) جد ميل المستقيم الذى يصنع مع المستقيم المار بالنقطتين ( ٠۲‏ 1) »٠ء‏ 
( ۰ ۲) زاوة قد رها ه» 
اا ت 
۷ 





(۲۹) مستقم له سل فما الزاوية التي يصنعها مع الاتجاه الموجب للمحور الأول 


الجواب ۳۷“ 
(۳۰) جد میل المستقم المار بنقطة الاصل والنقطة ( 4 6 ۷) 
لحن رك 
1 


( ۲۱) اتبت ان‌المستقيم الواصل بین‌النفطتین ( * ه ۸) ۰( - ۱۰۲) یوازی 
المستقيم الواصل بمن النقطتین ( ۱ ۲۰ 6( س؟ 6 س ۲) ۰ 

(۲) اثبت‌ان المستقم الواصل بین النقطتین ( ۲۱ ۵( ۵ »۵ ) عمود ی علی ۰ 
الستقم الواصل بین النقطتین ۱ ۲ هه ) ۵( ۱4 ر 

(۳۳) لتکن کل من ( ۰۱ ۲) ه پ( ۱۵۲) ه ح( س۲ ۵ ۲) هداس ۲6) 
نقطة وکان آپ// سد د فجد قيمة س ٠‏ 

(۲) اثبت ان المثلث الذی رو وسه التقاط ۱( ۸۲ ۲) هب( سه ۲ 6 
ج (ھ وه )١‏ مثلث منفرج الزاوة في 1 

)٤٣(‏ آ پ‌حد متوازی اضلاع احداثیات روژوسه| ۱ ۲ ۱-۵) ه پ( س۲ه-4) 
هس ( ۲ هه ) جد احد ائیات راسه الرایم ۰ ثم جد الزاوية الحادة بسسين 
قطریه ۰ 1 

000 ٦ 
۱ 

)۰ ۲ (۵ )۳ ۰۳  ( متوازی اضلاع نقطتان متجاورتان من نقاط روژوسه‎ (TT) 
جد احدائبي النقطتين‎ ٠ )٠ م‎ ١  ( فاذا كانت نقطة تقاطع تطلريه هي‎ 
البا تیتین‎ 
۰) الجواپ ( ۱ هس ۳) اس‎ 

۲۷۱ جد الزاوية المحصررة بين المستقيمين المرسومين من النقطة ( 65 )١‏ السسى 
النقطتين ( 4 » ۱) ه (4۱ ۲6) 
الجواب “)٥‏ 

(۳۸) اثبت ان امتد اة الستتمالماصل بین‌النقطتین ۱ ۰۱ ۳) 6( س؟ ۶۵ ) پصنع 

زاية فد رها “٠۲١‏ مع المستتمالواصل بين التقطتين ( ب إ۳ ٭ = ۳( 


1 


:ات 


( ۳۹) جد میل الستقم‌الذی یصنح‌زاية قد رها ۰ ”مع مستقيم ميله يساوى ( ؟) * 
)٤٤(‏ اذا کان میلالستٹم اب ٭ سب » وکانت ۱( ۸ ۳-۰ ۰ 
۴ 
ب لاف ہے ۳ ه) حیث ه 3 ح نجداحدائي نقطة ب 
الجواب ( 4 ٭-٦)‏ 
() ارس سا ٣٦4444)9ھھ‏ ٭ھ 
۳ 


به ( )٤۲‏ جد مركر الشكل السد اسي المنت YS‏ 

۰۸ 9 1 ۲۵ ۹ 
اعت ۵ )اف ربص 

)٠٤ (‏ جد ميل المستقيم المار 170 محوری السینات 
والصاد ات جزئين مجموع طوليهما ( ؟؟) وحدة ٠‏ 

م هوالمستقيمالماز بالنقطتین ‏ ( 165) ٠ه‏ ۷۳۰ ا 
انا 100 ۵۱۰ د( س؟ 6 ۱۲) عن قن اا النقساط 
اء بپ وڪ و د ع - 5 


المسانة ہین نقطتين 





ملاحظات 
اولا- المسافة بين النقطتين م ٭ نی متام اد اي تساوی ار 
حیث ان ق النظامالاحد اني للمستقیم * 
01 اماد ل تلد علي ور عاذ خب 1 
يال ے صفر لان ق تطبيق متباين 


( ب) السافة بين نقطة ونفسها يكون صفرا ٠‏ وبالعكس اذا كانت المسافة بين 
م ونه صفرفانم - ن اىإق (م) سق (ن)|- ضر طحي م- ن 

( ح) المسافة بين م ه ن تساوى المسافة بين ن م لان 

| ق( م) ق (ن )) = إق(ن شق (م ) | خوا صالقيية المطلقسة 

زد ) المسافة بين م و ن + المسافة بين ن .ه ه ي المسافة بون م 6 مه 

ذلك لا ۰ 

و ن 

|أق ()-ق (ه) [» إق(م)سق (ن)+*ق (ن)-ق(ه)| جز 

| ق (م) دق (ن) | + إق (ن) ق (ه) | 


NN 


۰( ۱) اواذا کانتم »ن»ء ه لیست‌علی استقامة واحد ة فانه 2 


یمکن تعیین مثلث رو وسه هه التقاط الثلاث وببا ان : 
مجموغ ای ضلنین في المثلث اکبر من ضلحه الثالث 


و المسافة بينم » ن + المسافة بين ن E NS‏ 


م 6 هھ کل( ا 
( ؟) اذا كانتم ون ه ه على استقامة واحدة 5 
با 
نان الكل = مجموع اجزائه م سم سس سس تسش 
اى المسافة بين م ون + المسافة بين ا 


ن ماه المسافة بين م 6 هھ اى يمكن استخد ام هذه الملاحظة لبرهسان 
ان‌النقاط القلاث‌علی استقامة واحد 2 ٭ 


انیا لیکن ك مستیا افلید یا ولیکن کل من آ (س ه ص) ه ب( س ه ص) نقطة 
1 ۱ ۲ ۲ 


في ك فانالمسافة بين أ ه ب» [(س O O‏ 
۲ 1 ۲ 1 


0 'ھ امن + باص ای اہ 
والنقطة 1 ( س, ه صي) في المستوی الاقلید ی * |[ س و اس جا داف 
ج‫ جج 


1 + ما 


gE‏ ی و لہ 
في لل أ بح اذا كان ؛ 
l1] 1‏ ۱۳ کا 4 2 5 نالمثلث قات الزاوية في ( ب( 
( فيثاغورس) 
(r)‏ ۳ < 00 5 3 نالمثلث منفرج الزاوية في ( ب ) 
iy 1 °‏ + 3 کان‌الثلت حاد الزاوة في ( ب) 


خامساس في المستوی الاقلید ى المتعامد المحورین 
ان ای شکل رباعي: اذا کان 
00 کلذ ضلعين متقا بلين فيه متساويان كا نالشكل متوازى اضلاع 
۳۱ ٰ۷ 
آ و کل‌ضلعیین متقابلین متسا وین والقطران متساویان کان! لشکل مستطیسللا 
۱ ۲ جمیم اضلاعه منساوية کانا لشکل معینا, 
() جمیم اضلاعه متساوية واحد ی زوایاه تالمة کانالشکل مربعا 


ات 


و 


)٥(‏ یکون الشکل الرباعي معينا اذا تعامد وتناصف قطراه 
( 1) يكون! لشكل الرباعي مربعا اذا تعاهف وتناصف قطراه وكان لهما نفس القياس 


ساد سات 
7 الس تد" اص ضر التطرین 
۲ 
)٢ (‏ مساحة شبه المتحوف ٭ 2 مجتوع اعد تیه المتوازیتین *« ارتفاعه 
۲ : 


( ؟) مركر الد ائرة المارة برو وسءثلث او رووس‌ای شکل تکون علی |بساد متصاويسة 
من الرواوس * 


تماريسن أس.ة 








[-اذا کانت الثقاط آ( ۲ 6 )ها ب( مقا )اتا لات كا ل 
ثلائة رواوس لمتوازى الاضلاع أبحد. واذا كان راسه الرابعد يقابلالراس ب ٠‏ 
جد طول كل من تطریه 
الجواب ۳ ٣١‏ وحدة 

٭ ؟ التقطتان أ ۱ ۰۳ ) ه سب( 86١‏ 1) راسان متقابلان ني ممين طول‌ضلسسه 
٠‏ ۷ جد ارتفاعه 
الجواب > ۲٢‏ وخدة 

۳ النقطتان ! ( 4 ىه ۹)ء ب(۔ )١٢٠١‏ راسان متقابلان غي معین طول ضلہسه 
٭ ٠١‏ فجت ساحة هذا المعين ٠‏ 
الجواب ١2‏ وحدة مريمة 

)ساثبت ان‌النقاطا ۱ ۲ه سه ) ۵ بل( سا هس ۷) ه حد( ۸ )١‏ تفسع 
علی | ستقامة واحد 2 

٭+ هب اثبت | ن المتلث الذ ی رو وسه ا ( ا ۸ ۳ ۳ هی از ۵ ۱ 
هو ملت ٹائالزایة ٭ 

بد اسدبرهن انالنقاظ ۸( ۲۵۲) هب( ۱۵۲) وت ( ۵۰۲ ۱۰) Mes e‏ 
هي رو وس مر 

E‏ و ۱۳۱۳۵ )١6(‏ ودب( ۴ء و ام 

مفرح الزارية في | 

۰ )۳۰۱۰- ( برهن انالزوايا ألداخلية للشلك الذى رؤوسه النقاط أ‎  » 

پ( ۵۱ ؟) و < ( 4٠٠‏ ) جميعبا حادة ٠‏ 

۹ , 9 -,-, +, ب( ۱۵۰) ۵ (For Js‏ هي رورت 
الزاویة الخارجیة عند آ 
الجواب: جاپ آا ح۵“ وز آب نه ه)* 


س۸ ٢ے‏ 


1 التقاط ۱ ب۱۶۷ 0ئ ا ORE TE‏ 
رؤوسمثلث ٠‏ احسب الزاوية الخارجية عند الراس 1 + 


الجواب 1۰“ 
۱ س جد التقطةم چ السو الاول والسافة بینبا وین التفطة ( 5ه ١؟)‏ تساوى 
© وحد اث 


الجواپ م (۱۰ ۵ *) وم (س ۲ ۰) جوابا‌للمل ۰ 
1 ۲ 


۲١‏ جد النقطة م ب المحير الثاني والمسافة بين م والنقطة ( س ۸ ه ۱۳) تسساوی 
۷ وحد 2 
الجوا ب؛ جوا بان للحل 0 6 4؟) e‏ ۰ ۰ ۲) 


۳ ساذا کانت التفطتان م ( 5 1) ون ( ه هس ۲) جد التقطةل ‏ البسور 
الاول بحيث م ل ن مثلث قاتمالزاوية ٠‏ ۱ 
الجواب رجوابان للحل ل ( ۱ و«) هل ۱۱ ۰6) 
: 1 ۲ 


١5 #‏ النقطتان 1 ( *ى )٠‏ وى ( .4 و )١‏ راسان متقابلان لمريع ٠‏ جد بقيسة 
ردس هذا المريع 
الجوابوي ( )6.٠‏ هو فك ( مس ۱ وت ۳) 

٭- النقطتان 1 ( ؟ وس )١‏ وب( س (١‏ 56 ) راسنان متجاوران لمريع جد بتيسسة 
رو وسه 


الجواب مربسان یسقفان شروط التمرین سح ( ت ‏ ۰۵) ۵ ك (اس؟ وس؟ ) 
١ ۱‏ 
“s6 (lof ) =o‏ ( ۰۱ ۱1۲) 
و ۲ 


پل ا 1( جو اجن الى لل مات ۱۱۸ هی ره 600 
دائرية ٠‏ ثم جد مركر الدائرة المارة بہاوئصف قطرما ٭ 
الجواب م( ۳ وا ؟) و تقس ٠١‏ 
١7#*‏ _أبحد مستطيل فيه 1( لم + ۸) هس ( ۳۰۲ ) فاذا علمت ان طولسه 
پساوی ضعف عرضه ٠‏ نما مساحته ۰ 
الجواب Je‏ وحدة ۾ ۱۰ وحد ات 
0 
اقطار المستطيل متساوية 
ما مجموع مريعي بمله ی آی نقطة عن رأسين لین تفیل با مجموع 
مربعجن بعد نفس 'النقطة عنالرا سين الاخرين لبذا الستطيل ٠‏ 


ہے 18ہ 





ملاحظات 


() احدائيي النقطة التي تقسمالمسافة بينالنقطتين أ ( سه ص) ه ب(س وص) 
١ 1 ١ :‏ 1-7 


منالد اخل بن بنسبةار : او ه حيث ار : مدع » ران أ ڪچ ب هي 


E IS GAS‏ رص + ان جس 
ا 0 ل ARS SS‏ ( 








وا ہر سا او 
۹1 1 0 1 


( ۲) احد اثيي النقطة التي تقمم المسافة بین النقطتین آ ( س + ص ) و ب (می دص ) 
5 1 1 ۷ ۱۲ 


من الخارج '( اى ان النقطة تقععلى امتد اد. قطعة المستقيم ) بلسبة سل هي 
رو 








۲ 
نفس احد اٿیي النقطة التي تقسمالمسافة بين 1 » ب من الد اخل بعد جعلاشارتي 
ر هار مختلفتين 
و ض مہ و و اور مت باو داعت 
1 ا 2 1 ۶ 
ای ( ہہ 3 ( 
8 ای 3 یا اد ر 
١ 1 1 ۲‏ 


(۳) في حالة تفسیم قطمة المستتم ‏ ب من‌الخارج 
(۱) اذا کاست 7 | >ام | نان ننطة التقسیم ‏ تقع خسارج 
قطمة المستقم | ب پاتجاه پ ٠‏ 
(ب)اذاكانت |ر| ح 21 | نان نقطة التقسيم ح بقع خارج قطعسة 


الستقم أ ب باتجاه 
(4) اذا لم يذكر نوع التقسيم فا نالنسبة 0 تحد د ماأذ! كا نالتقسيم مسن 
9 3 0۷9 
(1) اذا کانت ر + ر مرجبةكان التقسيم من الد اخل 
6 ۲ 
( ب) افذاکانت ر + ر سالبة کان التقسیم من‌الخارج 
1 ۲ 


N 


۷) 


(A) 


في حالة التعويض بنسبة التقسيم منالخارج بقانون التقسيم منالخارج لاتو خسف _ 
الاشارة السالبة ۰ 


المستقيم لاينقسم في نقطتین بنسية واحد ة سوا؟ کا نا لتقسیم منالد اخ لاو الخارج 


الستقم التومط هو الیستقيالیاصل بین راس من رورسمثلت. مت ال 
المقابل له وتلتقي المستقیمات المتوسطة لمثلت ني نقطة ۰ تبعد. بمند ار فلثیسسن 
من جهة الراسالی ثلث من جهة القاع2 ای آن نسبة التقسیم هي ( ؟) من‌جهة 
الراس الی ( ۱) من جهة القاعد 2 کتقسیم من‌الد اخل ۰ 

النصف ( الد اخلي او الخارجي ) لاحدی زوایا مثلث یتسر‌الضلع المقابل لہا 
اوامتد اده بنسبة الضلعين المحيطين بها كما موضح في شكل 4-١‏ 





( غکل )٤١‏ 
س پا سس له 2 
3 00 ۳۳ 


٢٢ سا‎ 


تماریسسن ١ے‏ ہ 
)0 برهن تحليليا ( أن ) ٠‏ 


۰ المستتقم‌الواصل پین منتصلي ضلحي مثلث یوازی ضلمہ الثٹالث ویساوی تصفه‎ ١ 

5س في المثلث القائ,الزاوية طول المستقيم المنصف للوتر من رأسالزاوة القائسسة , 
يساوى نصف دلول الوتر ٠‏ 

۲ب نقطة منتصف الوتر في مثلث قاث آلزاوية تبعد بایماد متساوة هن روا وس المثلث ۰ 

۰ قطری متوازی الاضلاع ینصف کل منهما الاخر‎ ٤ 


٥‏ مرکز تفل المثلث الذی رووسه [ ( س ه ص) ه با( س وص ) ه 
۰ 1 1 ۲ 1 





> ) توق مجاه انه 


ین ۱۱ مع ی عون عن ا ع 
۲ دا ۲ 


۳ ۳ 
اس ساحة المثلث الذى رؤوسها ( س وص ) ه ب (.س ه صض) ه 
f ١ 1 5‏ ۲ 








جا( اس ١٤ص‏ )ھپ > 
5 ۳ 


١ 
) سب ( من ص مت سن صن ) + ( س ص نس س صن) + ( س ص ب س ص‎ 
21 ۴۳ ۰۳ ۲ A OY ۲ 


۷ے القاعد ة الوسطی لشبه الشحرف « سے مجموع قاغد تيه المتوازيتين ٠‏ 
1 ۲ 


ل المستقيمات الباصلة بين منتصفات اضلاع ای شكل رباعي تکون‌متوازی اضلاع ٠‏ 
۹ س المستقيمات الواصلة بين منتصفات الاضلاع المتقا بلة فني اى شكل رباعي متناصفة » 
+د ١1ل‏ المستقم الواصل بين راس متوازى اضلاع ومنتصف الضلع المقابل يقطع القطسر 
المقایل في نقطة تقسم کل من‌المستقیمین بنسبة ۱ : ۲ 
+ ۱۱-الستتيمالواصل بين ننتصني ضلمین متقابلین في‌شکل ريامي والمستتیالواصل 
بين منتصفي قطری هذا الشکل الرباعي ینصف اعد هما الاخر ۰ 
٭× 5 ١س‏ المستقيمات الياصلة بين ستصفات اضلاع ای شکل رباعي تکون شكلا رباعيسسا 
محيطة يساوى مجموع اقطار الشكل الربامي الاول وساحته تساوى نصف مساحة 
الشكل الرباعي الاول ٠‏ 
۳ س قطری المریع متعا ضاان ممتتاصفان * 
> ۱ قعلری المعیین متاد ان ومتناصغان ۰ 
ه ١‏ اذا كانت اتطار المستطيل متحاص ة نان هذا المستطيل مربع ٠‏ 


همه 


رو 


"6) 


(r) 


6( ¥ 


۴) 


(A) 


أب تضيب متجانس اذاکانت أ( ۴ء د هھ ) م ب( 10۱) فما هومرکز 
لے ٭ 

الجواب ( ۱+ - ۲) 

قضیب متجانس‌برکز ثقله التقطة م ( 6۱ ) واحدی نهایتیه ا ( -۰ ۰۲ ۲) 
عین احدائيي نهایته الثانيسة ۰ 

الجواب ( 4 ه41 ۳‫ 

النقاط ؟ ) SA GNESI e aS‏ 
اضلاع المثلت ٭ جد احد اثیات رو وسه ۰ 

الجواپ ( 4۱ س ۳) ۵( ۳ ۱۵) ۵( سه ۵ ۷) 

آ کے ۵ بپ( (Yel‏ نقطتان متجا ورتان لمتیاژی الاضلام آپ ح ده 
فاذا کانت م ( ١١١‏ ) ملتفى قطريه ٠‏ جد احداتثيي كل من ح ود ٭ 
الجواپ ( * ه س ۳ ) هه( ١و") ٠‏ 

النقاط ؟ هب وح ه د اربعة رژوس‌لمتوازی اضلاع ناذا کایت؟ ( ۴۲ ) ۾ 
ج ( وس ۱) اس ( ٠‏ وه) جد احدائيي راسهالرايع د ٠‏ 

الجواب الراس‌الرایع لمتیازی ! لاضلاع يقابل و من‌الرو وس المعطساة ۰ 
كذ لك تيجد ثلاثة متوازيات اضلاع تحقق شروط! ٠‏ وتكون تة د کم يلي 


0000 واف لضا و 5 )اموابه‎ (Ios 
۳ 1 1 


E I OTA E 
٠ جد طول الستقيم المتومط المرسم من ب‎ 

٠ وحدة‎ ١7” الجواب‎ 

رو وس‌الثلث ۱( ۳ه سه ) وب ( اه ؟) E‏ ۰ احسب 
طول المنصف الخارجي للزایة پا ٭ 

الجواب 4 وحد ات 

النقاظ ا( ۴ء ٥.‏ )ہ پا( نے ۳۰۲) وج ( ا e‏ ؟) زؤورنيلك 
جد طول المنصف ال اخلي للزا وتا * ۱ 

الجواب ل وحد 3 


e)1 0 101‏ ب 7( 0۲ ) =e‏ ( 64 ) بلافاقاظ علیاسثقاسة 


واحدۂ ٭ احسب النسبة التي تقسم بہا احدی النقاط املاہ قطمه المستقیمالمحدہ 3 


بالنقظتین الباقیتین 
القوي تقس ا ی اهر بر ی 
سپا حا ١‏ حاب ۱ ]ی . ۳ 


کے 67 اب 


)1( قطعة المستقيم آ ب قسمت الى ثلاثة اقسام متساربة بالنئطتين ل ( 6۲ ۲) 6 
د ( ٥*١۱‏ ) ۰ جد احدائي النهایتین آه ب 
ا ات و ۰ ۸ )۰ 


() جد الاحد ائي السیي لات ھ علما اناعدامہا الصادیٰ دے ٤٠٥‏ مان 
هذه النقطة تقع‌علی المستقم المار بالتفطتین 1 ( ۲ ۲) ه پب (ت 0۵1 ) 
الجواب ( ؟ وس« ) 

(؟1) جد النقطة التيعند ها بط الستام ار نی |( ۰۷ ۲) ۰ 
ب( ۲۳ ه تب 1 ) المحور الاول ۰ 
الجواب ( ٩‏ ۰ ۰ 

)١ (‏ جد النقطة التي عند هأ یقطغ المستقم المار بالنقطتین 4( ۰ ۲۵۰ ) 
سس ( ٩‏ ۔ ۷) المحور الثاني 
الجواپ ( ۰ هب ۲) 

(۵) التقاط C(O) (CL TO (oT I‏ 
د ( 6۵ اع و ای ی ا 
أس القطر باد 
الجواب ٠ ١‏ " مبتدثا منالنقطة با 

و رإبان للست 1ج رام راب بح فيقسع 
على المحور الثاني ٠‏ فاذ! كان مرکز قلهم یقع‌علی السحور الاول فاحسب احد اثيسي 
كلمن لنقطتين م وى ١‏ 1 
الجواب م (ا! و٠)‏ وج ( ۰ ۲۵) ۰ 


)١07(‏ لتكن 1 ( سی هص ) و بااس وص) وح ( س ه ص) ثلاثة راوس ۔ 
1 ۱ ۲ ۲ "۳ 2 


لصفيحة مثلثية منتظمة الشكل ٠‏ فاذ! وصلت منتصفات اضلاعه تكونث صفيحة مثلئيسة 
منتظمة الشكل ايضا ٠‏ اثبت ان مركر ثقلالاولى هو مركز ثقل‌الثانية نفسه ۰ 
( 4۱۸ اي النقطة التي تقسمالمسافة پین‌النفطتین ( ١٣ء‏ س ۱) 0(س؟ هه ) 
وہ سے ۰ 
الجراب:() ١‏ ۷۴-۰) 
(11ب] قطمة مستقیمة ولٹکن ح عو سی شر سے e]‏ 
فاذا کانت ۱( ۱هسه ) ه ب ( ٩‏ و اليل احد اثي ۔تقطة ى 
الجواب ( ب هرآ 6 هدرله) 
)٠١ (‏ جد النسبة التي ینقمم بها المستنم‌الواصل بین‌النقطتین (۸۵ ۳) ه 
(۰ ۲ 6 ) پمحور الصاد ات مپینا نوع التقسیم ۰ 
الجواب ه و من‌الخارج 


کے ما رات 


(11) جد الط اي نم بها التقطة ( س (۴١‏ السانة ببوانتطتين ( 5ه e)4‏ 
١ (‏ و ؟١)‏ مبينا نوع التقسم ثم جد قيهمة س 
الجواپ: ۰۱ ۲ الد اخل ۾ س = ؟ 
(۲۲۱) لتکن کل من ( ۸ )٦٦‏ ب( = 61 ۴) ثقطة وضل ا ب فقطع محسوری 
الاحداثيات ني سی دند ملی‌الترتیب جد نيش (۱ 4۱ اب (۲)سشس 
2 اك سا 
ا ا 7 


الاب كك لہ پک على الترتيب ' 


(15) التقطة ( ١‏ 1 ) تقس السافة ين »اب بنسیة ٣:٢‏ ناذا کات 
13۹ھ سے ۳) فما احداثیات نقطة ب 
الجواب (.ہ) ۱۵ ) او ( ۱4 ه سه ) 

:۱ اثبت انا لنقطة التي تقسم قطمة الستقم الواصل بین‌النفطتین ۱ ۲ ه- ۲) و 
)1٦٦ ٣ (‏ بنسبٰة ۲:۱ من اله اخل هي التي تنصف المسافة بین‌النقطتیسن 
( ۳ س۱) ۵( مب (A‏ 
الجواب ( ۱ ۰ ) 

(55) اذا كانت النقطة  (‏ 5 »9 ) هي نقطة تلاتي الستقيمات المتوسطة للمثلسث 
الذي رؤكوسها ( ١‏ ۵۵ ) ۵ ما( ۲ وت 6 ) و ( هم و) فجسسد 
احد اثيي نقطة ح ٠‏ 
الجواپ س ( ت٤۰‏ ۸) 

(51) اثبتانالمثلث الذى رؤوسه النقاط ؟ ( ۲ ۲۵) هب( ۳۵۱ ) هو 
ح ( ب 3 ٩۵‏ ) مثلث متساوی الساقین ثم برهن ان‌الستتي‌الواصل بین 1 
والنفطة التي تنصف ( پ ح ) یکون عمود | علیسه ۰ 

( ۲۷) جه احد اثیات النقاط التي تقسمالبمد پین النتطتین ( 4 و ۱) ه(ساهس ه) 
الى اربحة اقساممتساية ٠‏ 
الجواب( ٢‏ ه سر ۲ ) و( »هس ۲) ها مهس )۰ 

(۲۸) آب ح مثلث رووسه! ( س۸۱) هب ( ۲۰۲) etle‏ 
والمنصف الداخلي لزاوية ب يلاتي أآح في د والمنصف الخارجي لنفس‌الزاوسسة 
پلاني امتداد آح ني هه ۰ فاذا کان دب هك ر ا نی ی 
نقطة ك * ثم برهن ان د ب هك مستطیل. ۰ 
السا( د شك د 

۳ 

۴() آً پ ح مثلث رو وسه أ ( 6۲ ) 6ب( ۳6 ) 6 ( س4 ) تصفت 
قطمة الستتم آ ب في ه + ووصل ح د ونصف آد ني هھ * ورسم ه ول ببس 
في ق ۰ ثم وصل ب ق فقطع دا في نقطةی ۰ جد احداشي نقطةی ۰ 
الجواپ یىی ( ۲ 44) ۰ 


رت 


(۳۰۱) آپ ود شبه منحرف فيه أده // جات ۱۵ ۱۸ ها( 2٦7‏ 
ح ( وه ) ود (ه وىس؟) فاذا تقاطم آحن ه پا د في نقطة ه 
فنا قيمةأ ه : ه ح وبااحد ائي نقطة هد ٠‏ 
بھی رک مین : 
: 07 ۳ 

(۴۱) آ بح ده متوازى اضلاع ‏ مركرهم واحذائيات رؤوسه 1 ( 5 16) 0 » 

ب( ٩‏ ۲۵ ) وح ( س ۱۵۲ ) مد آد علی‌استقامته بقد ر نفسه الى نقطة هد 
ثم وصل م ه فقطع ح د في نقطة ن جد احد افيي نتطةان 
الجواب ۱ ۲ ہے 4 


ا 


تمارين عاسسة ١‏ 1 





( ۱) برهن باستخد امالمیل ان‌التقاط 1 ( ع اک ۲ ۳ ۶ 
ي ( ۰۰ ۲۷ ) هي ریس لمتلث فامرالزاية في ب ۰ نم جد احداتهي مركز 
اند اثرة المرصومة خارج المثلث وطول نعیف قطرها ٠‏ 


"الجواب ( هرا وهر!) ونق » 
1 


( ؟) النقاط ب ( ۰۵۲ هس (۸ ۱۵) ه د ( 1۵۰3 ) ثلائة رو وس لمتوازی 
الافلاع ب ج د ف ٠‏ جد طول قطره ( سج ها ) ء 
الجواب؛ ٢‏ ۳۷۲ ود و 

)٣ (‏ برهن ا نالتقاط ( 7 ا کا ئا راہ یک ا رہ ۵ 09۳ 
هي ری وس مرج ۰ ثربرهن تعامد قطریه ۰ 

41 برهن ان‌الشکل الرباي الذی ریاوسه النقاط 1 ( > ۰ 13 وب ( ۰ ۰4 
( سه ہے )٦‏ هد ( س ۷ ۰۵) هوشبه منحرف ۰ م جد مساحته * 
الجواب؛ ©٠‏ وعد 8 مربمة 

(o)‏ ابح ميلث 1( اوم) و ب(5-0هد1) وح( د64 4) جد ساحة 
الجز* المعصور منالمثلث بين محصور الصاد ات والنقطة 1 
الجوا پچ ۲ر؟ ۲ وحد ة مربحة 

)٦(‏ اخسب ساحة كل 'منالمثلثات التي أسد اثيات رہ وسبا كما يلي ٭سہ 
EG)‏ هه )وپ COE SEE CET‏ 

GON NER OVS LOO 1 0‏ 
)ےب ہت و( ج۷8۷ 
الجواب ۱ ۵ ۱۲ ۵ ۲۱ وحد ربعة علی الترتیب 

( ۷ ) اثبت باستشد ! م بعك نقطةعن مستقم ( ف) ۰.7 ھپ 
الستوی الاقلید ی ) ان‌النقاط ( ۱ هه ) ه ب( ۳ س ۲) ه 
EN‏ تقع على ا ستقامة واحدة ٠‏ 

(۸) التفاط ۱۲ ۳ )۷ے با( ۳۵۱) وت ۲۱ ۱-۵ هي راوس 
مثلث ۰ فجد طول‌ارتفاعه من‌الرلی ح ۰ ۱ 
الجواب ۰ وحدة 

)٩ (‏ احسب ساحة متوازی الاضلاع الذی ثلاثة رو وس‌من رواوسه هيآ ( - ۲ ۰ ۲) 
SG e IL‏ ردان الفا 
الجواب ۲۰ وحد ة مربعة 

(۱۰) القاط ۱ ۷۵۳) ه ب ( 5ه *) واس( ١‏ »4 ) ثلاثة روكوس 
لمتوازى اضلاع فجد ارتفاع الراس ب عن الضلع آ ح 
الجواب )ر۷ وحد 2 


2 


TOD‏ ۵ وح ( ۷۵۱ ۵ د (-۵۷*) اربمة 
رو وسمتتالية لشكل رباحي مننظم فجد احد اثبي مركز قله ٠‏ 
E EN‏ 

۳ ۱۲ 

( ۱۲) اذا کانت مساحة المثلث ٩‏ ب ح تساوی ۳وحد ات مربعة وان ۱( ۱۰۳ ۰ 
پا( ۱اه ۲) جلسه اسد اثيي الراس ح ۶نا علمت انها تلج‌های محنستور 
الصادات ۰ 
الجیاب4( ۸۵۰) او( وت 

( ۱۳) مساحة البثلت | بح تساوی ( 4 ) وحد ات مربعة ۰ فاذا کافت! ( ۰۰۱۱0۲ 

پا( ۳ ب ١‏ ) فجد احد اثيي الراس ی ۰ انا علمت انها تقع علی محسسور 
السینات ٭ 
الجواب ( ۰ » ۰) او( ل 7 

() 7 ۸۰۰ تساوی ۱ ۳) وحدات مربعة بان 1( ۱۵۳) ۰ 
پا( اهب ۲) فجد احداثيي راسه‌ح اذ | علمت ان مرکز ثقلا لمتلت یقع‌علتی 
فحوز السيئسات ٠‏ 
الجواب ( هه ۲) او( ۰۲ ۲) 

* (۱0) اذا کانت مساحة متوازی الاضلاع آب ح د تساوی ( ۱۲) وحدة مریسة 
وان (١‏ س١‏ و؟) هو ب( س ۵۲ ؛ ) جد احداثیات بقية رو وسه اذا 
علعت ان نقطة تقا طع قطریه تقع‌علن محور السینات ۰ 
اہج ۶۰ E‏ ارج اام 


0 


GE ده ۸ء‎ 
: f 


170#) 1 سباح مثلث متضاوى الساقین ارتقاعه/( ۸) رحد 3 وقامد تهب سا نا3 غلبت 
ان ب( ۲ ۱6) هت اس ۲ ) فجد احداثيي الراس 1 ٠‏ 
الجواب 7 
الكل اذا علمت ا نالبعاد لتين ۸ سسں+ ۳ ص+ ۱ئ ۲ ص+ سے ا١ء‏ +٭ ھا 
معاد لتا ضلحعین من‌اضلاع متوازى اضلاع والمعاد ل ٣‏ س+ ۲ ص+ ٢ے‏ * مي 
معاد اجه اقطازه » عين احد اثيات رو وس هذا المتوازی ! لاضلاع ۰ 
الجواب ( 1« —*( (Yea )e (1-6 * )6 (oA)‏ 
)ھ0 اضلاع مثلث تقع على المستثيمات التي معاد لاتا س + ٭ص۷» ٠‏ »ي 
؟ سن س١‏ صس٤)‏ ٠ه‏ لاس + + 1١1‏ » 9احسب مساجة المثلك ٭: 
الجواب ۱۲ وحد : مربعة *, 


NS 


( ۱۹) مساحة مثلث ۸ وحد ات مربعة ۰راسان من رو وسه هما النقطتان | ۱ ۱ وس ۲) 
پا (TET‏ والراس ى يقع على المستقيم ۲ س + صب “١‏ © أحسب 
احد ائیات الراص الاخرص ۰ ۱ 


الجواب ح ( .ه٤٦٤٤‏ ) اوح کے ی 
١‏ ۲ ۷ ا و 


٭( )٤٢‏ مساحةالشلٹث ٥ر١‏ وحدة مربعة راسان من رؤوسه الثقطتان 1( ۲ ۰-۰ ۳) ۰ 
١‏ . ب( 6*5 ۲ ) ومرکر تقل یتع‌علی الستقيم ۲ س ص الم » ٠‏ احسب 
احد اثيات راسه الثالث ح ۰ ۱ 


الجواب اح ( ۱ه بت ۱) وس ( س ۲ ۵ ۱۶) 
۱ زر 3 


( 4۲۱ ادا کان م هو العستتيمالذی معاه لته ه س + مب ۲ تن ۰ 
: ( 4۱ جد ميل المستقمالموازى الى م . 
50 جد مل الستقم کی على م 
الجواپ میک سے طلی التریب 
)1( لیکن م هو المستقم الذی مماد لته ؟ س + امس +6 سء 
اس جد معاد لة المستفيم المار بالنقطة ( ۲ ۱۰ ) ووازکام 
۲ سبد معاد له المستقي,المار بالنقطة ( ۲ » ۱) ویکون عمود | عان م 
الجواب ٦س‏ + ٣‏ می ٣ ھ٠ “۴٢‏ سے اض )ص ه 
۰۱ فضلما مستطیل یتعان علی المستقیمین اللذين معاد لتا » 
اسب ۲ص + ۰ ۰ ه ۲س + ۲ص ۷ ۰ .۰ علی الترتیب واحد رواوسه 
النقطة ۲ ۲.۱ مب 5 ) اكتب معاد لتي الضلمین الاخرین لهذا المستطیل . 
( الجواپ ۳ س+ اص ۵۰ ۲ من سس ۲ ماس اس اه 
)¢( ضلعا مستطيل يقعان على المستقيمين اللذین محاه لتاهما س ب ٢‏ ص٭ ۰۰ 
سس ٢‏ ص+ ۱۵« ۰ راحد اقطار يقع على المستقيم الذ ى معاد لته 
۷ س+ میس ۱١‏ = * ن, جد احلذاثیات ره وس‌هذا الستطیل ۰ 
الجواب( (Ao1\ Js (Yol —)6 (%6 £ (6 )16 ١‏ . 
(۲۶۱) جد معاد لة المستقي‌الذی میله ۲ ۳۷ والڈی ببعد بمتدار(٥)‏ وحسدات 
عن نقطة الامل 
الجواب صن ٦۶ ٢‏ س اش ٠١‏ 


۹ 


جن معاد لة المجموصسة 
۱1 ] نقطة السانة می ا - السافة بينها وبين م في المستوى 


الاظید ی اذا علست ان م ء 7 تس 
1 کک 

0 هو المستقيمالذى محاد لته سب اص ل 1ه . 
ع وام الذى مماد لته KO‏ و اك ۰ 

0 م هوالمستقم الذى معاد لته ۵ س+ ص+ ت ٠‏ 


م هوالستكم الدى معاد لثةه ه من + ص ۱۷ے ٭ 


(۴) م هوالستقم الذی محاد لته ۲ س+ ٣‏ ص٦س‏ ٭ 
١‏ 
م هوالمستتقي,الذ معاد لته 4 س+ ٦‏ ص+ ۱۷ ۰ ۰ 
٢‏ 
ا والستتم الڈی معادلتہ ٭ س + ۷ص + +٠9‏ : 
f‏ ک0 یی ؿا ں+ ۷ ص+ ٣ے‏ 
6 ا اک ۰ 
م هو المستتيمالذى معاد لته سن امه عنس 5 *ه ٠‏ 
1 


الاجوة ( ۱) ]۱ س‌وص) ۶ ۴ سب ۲ اصس+ ۵ » کاو 
(5)]( سوص) م هس + صں س۷٠‏ 1۰ 
(۴)]( سە س) ¿ ۸س + ۲ ص+ ۰۵ ۱۰ 
(1)4( سو ص)ء ہ س ۷۶ص +۹۰۰۹ 
( 7)۵( س6 ص) ۶ 1س ٢٣ص۲“‏ ) 


ص الت 


7 وو( هه*)‎ )1١٠5 ( اذا علمت ان منتصفات اضلاع مثلث هي ه‎ (fT) 
ز ( ۲ 46 ) فجد معاد لات أضلاعه‎ 
٠ الاجوة (۱) ۷ سس ۲صب ۳۱۲ ۲(۰) م س+ ص ۸؟»‎ 
OATS 

(۲۷) جد معاد لة المستقم المار پالنقطة ب ( ب ۱ ۰) والعم على القطسسة 
المستقيمة ۰ ب اذا علمت ان آ1( ۲۴ ۰ 

. الجواب سن + ص + ٠ »١‏ 2 

( ۸) النقطة أ ( ١١ ۲١‏ ) هي اثرالعمود ا چکیو سو ہت : 
اكتب محاد لة هذا المستقيم 
الجواب ٦س‏ + ۳ص * ۱۳ ۰ ۰ . 

(۲۹) النتاط أ ( ١۲‏ ۱) ب( هت ۱) ه ح ( ۲۸۲) هي راوس 
مثلث جد معاد لات ارتفاعه ٠‏ 
الجواب ( ۱) ۲ س + ۲ص ت ۳۰۱۳ ۲(۰) ۲می+ 6 سب ۳۱ ه 

(۲) ص+ س+ = ۰ 

(۱ ۳۰). عین ننطة تقاط ارتفاعات المثلث الذ ی مماه لات اضلاعه هي 
٤‏ سض 7 هه ماش + مت ۳۱ ۵۰ س + ٣ض‏ ۷د ۰ 
الجواب ( ۲ ۵ ) 

(۳۱) التقاط 1( ١و‏ س١)‏ و ب(-.5؟و١)‏ هه( 065 ) هي راس ملت 
اكتب معاد لة السميد النازل منالنقطة [ على المستقيم المتوسط المرسعم من ب 
الجواپ 4 س + ص ٠ «٣‏ ۱ 

(۳۲) الثفاط ( ۲ 6 ؟) هو ب( ؟وساه) وس ( ۰۵ ۷) هي رژوی 
مثلث ٭ اکتب مماد لة العمود النازل مها لراس خ. على المتصف الد اخليٍ لا ة؟ : 
الصجواب سب هو و 

( ۳۳) اکتب‌مماه لات الاضلاع والمستقیمات المتوسطة للمثلث الذی رژوسه التقساط 
Nose la) ST‏ 
الجواب محادلة آپ هي ۲ س + صت ۸« ٠١‏ ممادلة پاج هسمي 
+ لاص ٠ ١‏ معاد لدأ هي سياص- ١‏ » ٠ه‏ محادلة الستقيسم 
المتوسط من‌الراس آآهي سب ۲« ۰ من‌الراس ب هي سن+ صب ؟» *٠‏ و 
من‌الراس ح اهي مل« ضفر 
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( 4 ۲)برهن ماپلي ءس 
النناط الثلات!] ( س و ص) ه ید( سس ه ص )هو ح ( س ه ص) تكسون 
1 1 ۲ ۲ ا کی 


على استقامة واحد ة اذا كانت مساحة المثلث المارة بهذ ه الروژوشالتلاتة ۵ صفسر! 


والعکس پالعکس ۰ 

(هع). النتاطا (ıs Yu)‏ وب( +۹)ء جح( 00 0161 
هي رو وسشكل رباعي. ٠‏ عين نقطة تقاطع فطريه ٠‏ 
الجواب ( اه ۲) 

:)۴٦(‏ لیکن آ (ے ۳ مس 6۵پ( )٢ ١٢‏ رامین مسا ینوریا الاح 
أ بده ٠‏ اكتب معان لات اضلامه ال! علمت ان نقطة تقاطع قطريه هي ه ( ۰۷۴ ) ٭ 
الجوابپ ٣‏ سے ۵ ص*+ ٠ « ٤‏ وس + لاص ل» ٠و‏ 

۲ اس میج تا‎ ٠ ء٢٢ میں‎ ٥ سے‎ ٣ 

( ۳۷) اذا کائت‌المماد لتان هس + ۲ص ۱۷× فان اس ۷ا من ٣٣‏ دج 
محاد لني ضلعین لمستطیل « ومساه لة اسف اقطاره اش + لامب »(١‏ ه ي 
اكتب معاد لة ضلعیه الاخرین وقطره الاخر ۰ 
الجياب معاد لثا ضدغي المستطيل ۱ 
معاد له قطرہ الآخر لان ب ٣ضس‏ 71 ء٠‏ 

#۷( ۳۸) التقاط ۱( ۱و س۲) وی( هوو) و حل(ا س ۲ ۰ E‏ 

اکتپ نحاه لات التصفات اله اخلیة والخارجیة لزواياه ٠‏ 
الجواب معاد لة التصف الد اخلي ه نی # صت ۳ ۰ ۰ معاد لة المتصف الشارجسي 
سے ص+ ٣ت‏ صفر * 

4۲۹۱ جد معاد لةالمستقيم المار پالنقطة ( ۵۵۴۳ ) * وبعد كن 
التتطول EKA‏ او یل ات امه 6 : 
تلميح للحل/ شروط التمیین تتحقق ام فیس و 
۵ ۲ ۰ ) وینصف تطمة الستقم ] هب «والثاني المار من‌النقطة ( ۸۳ ) 
ووازی الستقم اب ۰ 
الجواپ س + ص سا * صقر ۵ ١١‏ س سامیس ۸× صفر 

(:0؟) عين الزامية بين كل مستقيمين فيما هلي عه . 
(1) ه س يدص + 1 5. صفر م "اسن + 8 صه صفن, 
(۱) ۳ اس ۲ ص۷۹ د صفر ۲ ٢س‏ ۴+ ٣‏ ص۱ ۲ ۰ صفز 
)٣(‏ سس لاص 4 * صغر 6 !ا سب 6 ص+ ٣‏ اصئر 
(؟) #س + لاص =١‏ صنفرة هس بااص + 9س صثر 


ث٣‏ امس 


و سے ۵ صثر 6 کت 
1١ ۲ ٤‏ 
(41) جد معاد لة المستقم‌المار بالنقطة ۱ ۱۵۲) وصتع‌زاية قدرها ۲4۵ مسسع 
الستقم ۲ س + ۲ص + 4ه صفر ٠‏ 
الجواب س هص + ۲ » صر او س + ص سب 5١١‏ صفر 
( 45) اذا كانت النقطة] ( ل 6 و © ) هي راس مربع قطره یقع‌علی المستقسسسسم 
۷ س سص + ۸« صفر ه اکتپ معاد لات اضلاعه والقطر الاخر ۰ 
الجواپ4 سن + ۳ص+ ۱١ء‏ ٭ھ ٣سن‏ ) ص+ ٣٣د“‏ 
اُس*+ ۲صت ۲ ۰ و ٣س‏ )ص+ ٢ت‏ + 


ومعاد لة قطره الاخر س + ۷ص ٣۳ى‏ م 


( 4۲) الننطة! ( ۱ »-۱) هي مرکز لمریع * احد. اضلاعه على المستقيم 
سب ۲ ص* ۳۰۱۲ ٭ فجد معاد لات المستقیمات التي تفم‌علیها بقية اضلاعسه ۰ 
الجواب ۲ س+ ص + ۱6 * صفرة سب صت 1۸ ۲۱۰۰ س+ ص ٦١ء‏ ٭ 
۸( من التقطة ۱ ( - ۲ ۰ ۳) سقط شماع ضولي فصتع مع الاتجاه الموجب للمحسسور 
الاول زاية ظلها * ۲ وانعکسالضو فجد محاد لتي المستقیمین ی 
الشعاع الساقط والشماع الشعکس ۰ 
(4۵) سب ۲ص + ۵ " صفر هي معاد لة الشعاج الساقط علی المستتیم 
۳ سس ۲ص + ۷ ۰« صفر ٠‏ يعند يصوله اتعكس ثانية ٠‏ فجد معاد لة المستقيمالذ ى 
یقع علیه الشعارع المنعکس ۰ 
)4٤ (‏ ۴ ض۶١‏ ۹ص 1× 6 ست ۷صبت 1۷ء ھ ۷ س+ص+ ۰۲۱ ٠‏ هي 
معاد لات اضلاع المثلث برهن ان: هذا المثلث متسا وی السا تین ٭ 
( 14۷۲ ہین ای زج منالستقيمات التالية متعاسدة ٠‏ 
(۱) ۲ش ص+قعء ة س * ۲صب ۱ ۰ ۰ 


الاجوبة 





۱ و 215 Twa‏ ےک 

٦ (r)‏ سب ۵ اص + ۰۷ ۰ 6 ١٠س‏ + 6ص ا لاا شاه 

۰ سس ؟اصض+ ۵ = 6۰ ۸س+ 1ص ات‎ ۹ )٤( 

۴)۷ سے ا1د ۹ھ سء اش + ۱۷ ۰ 

(1) ۶ س ٣۴ص‏ + ٣ھ‏ +٭ یى ٣س‏ + ۲س ل ہم + 

حلالتمرین بف ون حساب میل المستقیمات اعلاه ( پا ا ات جو 
الاتلیسدی ) ۰ 


55-5 


كت 


٭×(د٤)‏ پرھن انالصیفة آلتي ینکن بواسطتہا تعیین الزایة ى ء بین الستتییسسن 
یں بارس جح يه ۵آ اس +اٹ:ص+ر جا دا صفر هي 
١ 1 [‏ 1 ۲ ۲ 
ارب بت اب 

5 وک 





اما تج اا د 
۲ 1 1 


(41) هين الزاوية ى بين كل مستتيمين كما يلي ۰ 
E eT Oe OB‏ 
ات TESTA Tar EE‏ 
ص + ۷ = صفر 0 
(۴) س ]ا + ص ل سا ٠١‏ اسلا ہے ٣ص ٣+۶‏ ٭ صقر 
حل الترینالسابق ابد ون حساب المیل وللستقیمات اعلاہ بل استمن بالتصرین‌السابق 
الجواب 8 ۹ ۹۰ 1 
( ۵۰) اذا کانت | ( +۱١‏ ؟) ھ ا( 1 ٠6‏ ) » راسين لمثلث ملتقى ارتفاعاته 
النقطة ( 5 ٠‏ ۲ ) فجد احه اثي راسه الثالث ۰ 
الجواب ح ( 1671) 1 
+( ۱ه) اذا کات ۳۱۲۱ وت ۱) هب (۷۵۵۱) راسین للئلث | بح ه ولتفی 
ارتفاعاته النقطة ن ( 4 و ی ۱) اکتب معاد لات اضلاع: هذا المثلث * ۱ 


ال جواب اس ۱ 


8 


+ ( 0۲) في المثلث أساسى مغاد لة ضلعه آب هي © سب اص + ١‏ عدر سماد لكة 

1 ارتفاعه أن هي ٤‏ س ”اص + ١‏ = صفر ه" ومعاد لة أرتفاعه بان شي 
۷س + اصبت ۲۲ « صثر ه اكتب معاد لتي ضلمیه | لاخر ین وارتفاعه الثالث ٠‏ 
الجراي مه و ٣‏ س+ ٤‏ صہ “٣٣‏ ءآ سب لا صم © © صفره 


هن ۽ اين + هاض ب ۲۳ ۰« ٠‏ 


و( ۵۳) جد معان لات اضلاع,المثلث الذی ؟ ( ٣ ,) ۲١۱‏ ادا کان سے آ٠۱‏ ۰ » 


ص ١‏ × صغر معاد لتي .مستقيمين متوسطين له ٠‏ 

١ تیم‎ 

! 1 بین ان‌الراس 1 لا پم علی احده المستقيمين المعلومين 

(؟) جد نقطة تقاطع المستقيمين ولتكن م ٠‏ وبا ان‌الراس ۱ والتقطةم معلوتیسن 
فاننا نستطیع ایجاه معاد لة المستتيما لمتوسط الثالث ۰ 


تا 


و 










( ؟) مد المستقيم 1م على استفامته الى نقطة د 
بحيث آم » م د وثم عيناحدائي نقطة د 
)٤(‏ بین انالضلع پان ام هو متوازی‌اضلاع 
( لان اقطاره متناصفة ) کے 
له میا و له مص ار 8 سس 
(۵) عین احد اثیات الئقطتین پ‌ه مد 
(1) الان عرفت روس المثلث وبذ لك متكت كتابة 
مساد لات اضلامه ٭ : 
الجواب من ٢۰.٦‏ صے ۷٭د سس 6 صرت 1 » + وس ہوص+ ۲۰٠‏ 
۱×( ؛٤٥)‏ جد مماه لات اضلا ع المثلث الف ی احد رو وسه ب( 4 ود ) اذا کانست 
هاس+ ٣اموے‏ ٤ح‏ ھ ٣‏ س+ لص*+ 17م ٠‏ 6 معاد لتي ارتفاعين له * 
الجواب ۲ نت هب ۳۱۲ صفر 6ل سب لاص + 1۷ھ" و هس امن ساك * 
+ م(٥۵)‏ جد معاد لات اضلاع المثلث ا بح ۰ اذا کانئت بج( ٤ء‏ ق) راما له 
س ۷ ص*+ له ۰و ۷سا ص+ ۵ هت ۰ ونعاد لتي ارتفاع وشصف زاهسسة 
من زوایاہ على ا لتوالي مرسویین من رأس‌واحد ٠۰‏ 
-الجواپ ‏ 4 من + لاعس 1 » ٠و‏ صب 7ت ٠ن‏ س* #9 شن أ ۵ ٠ ١‏ 
أ( 01) سد معاد لات اضلاع المثلث الذي راههى (0 4 هو )١‏ اذاكان 
و ھی ت۔ ۰ ۲ شض+ الاصه ٠‏ معاد لتيارتفا.م زستتم شوسسط 
على الترالي لهذا المثلث مرسوبين من راس واحد ٭ 
الجواپ ۲ س+ ۲ص‌س ه ۰ ۵۰ ۲ س* ٣ص‏ ۷٠ہ‏ + م #ش+ اض ٣‏ ه س٠‏ 
+ (0۷) جد مماد لات اضلاع المثلث اس اذا کات ب ( ۲ ۵ ۱ ) راما له لیخ 
العم إن ٣سے‏ ) صن 4 ۷٢٭‏ وی + میب ۵ ٭عل التوالي معاد لشا 
ارضاع وشضف د اخلي :لزا هة مرسووین من رامین مختلفین + 
الجواب ؛ س+ لاضن أ سا مضت د 4۵۰ سا هي سس ۵ اه 
( م16 جد مماد لات اضلاع المثلث آ, اح ادا کائت ب( 6۷-۰۲ راسا له سبع 
الملم ان ۲ س+ صی+ ۱۱ 4+ إص+ ٠۷‏ ۰ معاد لقا أرفاع 0 
ومستنيم متوسط علی التوالي مرسومین‌من راسین, مختلفین + 


الجواب س ٣ص “۲٣‏ ۰ ۷ س+ ۹ ص+ ۱۹“ + )یں ۳ ص1۳۶ 
( ۶4) جد معاد لات اضلاع المثلث 1 بح ۰ اذاکانت ۱ ۱ NET‏ را سا لسك 
مع العلم ان س ٤‏ ص + ۰ * 16 س+ اص ٠ = ٩۹‏ على لتوالي معاد لتا 
منصف د اخلي لزاوية وستئیم متوسط مرسوبین من رامین مختلفین * : 
٤ي‏ ۶9,811 و 6 


۸ س بت ۱ ۳ 4 


2 


( 1۰) اکتب معاد لة المستقيمالمار بنقطة الاصل مصنم مح المستقیین س‌س‌ص * ۱۲ ۰ ٠‏ 
۲ س+ ص+ ٠٠ = ٩‏ مثلثا مساحته ١را‏ وحدة مربعة ٠‏ 
الجواب “اس + اص ٠‏ ٣اس‏ + ٣س×‏ صفز 
((1) لتكن ا نقطة 3 المستقيم الذى معاد لتدوص- "6س ۲ 
ولتکن ب نقطة < المستيم الذى معاد لته س + ص + ۲= ۰ 
فاذا کانت ۸ ( ۲ ۵ ۰) منتصف قطعة المستقيم | ب ٠‏ جدمعادلة![ ب ٠‏ 
الجواب ۸س ص .1514م ٠‏ 1 
(17) ليكن م هوالمستتم الذ ی معاد لته س-. ۲ ص-- ۲ " صفر » 
7 هو الستقي الذ ی معاه لته س‌بل ١‏ ص+ ٥‏ ٭ صفر 


1 ۲ 
هن اند 21 اد يم اب و یم 
ردان اشتتضف ل 6ت ] هو لنفطه (-4۷-) 


سرا ۱۷ 2 ٤‏ و 7٣‏ ۷*کتکھ' 0 و 
ب] هوالتقطة زا ۲ و 

(19) لتكن ا نقطة 2 المستتيمالذى معاد لته ۲ س‌ساص + ۵ « صفر 
ب نقطة 3 المستقم الذی معاد لعه اس اص + ۱۰ ۰ صفر ه ۱ 
فاذا كان طول [] ب] - ۷ وحدة وکانت نقطة الاصل: ۱9 پ نے 
معاد له اب ٠‏ 
الجواب ۲س + ص» ٠‏ او اس ۴ص ٭ 

و ی ا و چ لی کن ا انا 3 
٦س‏ + اص ١ه‏ ضفر 


)١(‏ متوازیین ( ۲ ) متساویین ( ۲) متعامدینن 


الاجوبة ( ۱) ارت ۷ اواج ابص سا0 


SSL RE E 


۰ آ × صٹر با ای عداد حقیقي‎ )٢( 
اكتب معاد لة المستقيمات التالية بد لالة المقطعين وارسم| لمستقیمات‎ )1۵ ( 
ص ات ضفر ۴ ( ۴) هسب ۲ص + وس‎ ٣ س+‎ ۱ 
اس سے ص ےا‎ ))( ٢ ×۹ الس + اض‎ 09 
صفر‎ » ١ ص س‎ ٢ س+‎ © )0( 


الاجوية (۱) س + ت م( لا اعت 


کے سك ١‏ 
٢ ۳‏ ت1 ۸ 
۲ د ۰ ۱۱۱۱۰ ۷ دا ۱( ۵) بط + ۱ 
۹ ۳ ۲ ۲ 1 1 
ت8 ۳ ٠‏ ۵ ۲ 


E‏ ار 


( 11) اکتب محاد لة مستقیم انمار پالنقطة ( ۱ ۲۱6 ویکون مع المحورين مثلثا مساحته 
(۲) وحد ة مربعة ۰ .. 
الجواب یت هس۱۲ بت ۲۲ ۸ 
(ج_ ۷ ) س + ( 3+ 5 ) صللا صفر 
( ۷) عین نقاط تقاطع المستقيم المار بالنقطة ( 4 و ؟ ) معالمحورين اذا علمت انه یصنع 
مع المحورين مثلءثامساحته ( ۳) وحد ات مربعة * 
الجواب ب؛ شروط التمرین تتحقق بالستقیمین اللذین یقطمان المحورین في النقسساط 


> eee تا 7۳ت‎ CF N) 
۲ 


ال و عم سپ و ۰ 


ب 


| 
مساحته مس ٠‏ ماهي العلاقة قة بین‌الکیات س وى ص مس ۱۰ذا کان‌المقطصان 
1 ۱ 


1 ۵ ب متشابہین بالاشارة 
الجواب مس > ۲ سر عم 


)14( عين اير انان لات اناو و و العمود یة 


)1( نت e‏ - صفرة(5) سلس لاص <١‏ صفر 
. 3 ۰ 


E LES )64( صفرة‎ = ۲ 11 Oe, (r) 
۱۳ ۰ ۲ 1۳ ۱۳ 


(۵) س + ۲= صفر (1) س ۲ = صغر (۷) ض٢‏ « صسر 6 
(۸) ص ۲" صفر 


١ (‏ ) فيما يلي حول الصيغة العامة لمعاد لة المستقيمات اد ناه الى الصيغة العحمود ية ٠‏ 
€ س اض +211 ۱ کے مب لص 0٦+‏ صفر 
۰ 
۳ ۲س۵ ص*+ ۱۳ء٠ )8٤(‏ س+ لاس ه و(ه) ٢‏ سسصہم ٥‏ «صفر 
الجواب )١(‏ لاسب كص 1ه ۰۰( ی # سے ون کے اہ سو 
٠۰‏ . 


95277 0 یہ 
۳ 
ا 

۰ ٠ 


¥= 


۸ مین الزاية ( د ) التي يصنعها العمود التازل له لمع یقت 


المبينة معاد لاتها اد ناه مع الاتجاه الموجب للمحور الاول ۰ ثم جد طول العمسید 
( ع ) عند تعيتك مقد ار الزارية وطولالعميد آرت الاعات د 
س س ۲۳۰ نہ ۲ في الحالتین الاخیرتین فيما يلي مت 
(۱) سب ۲ صفره (۲) س+ ۲ صفر و( ۲) صب 2۳ صقر 1 
)٤(‏ ص+ ×٣‏ صفره (ه) س ۳۷ + ص 1 = صقر ۰ 
(7 س-ص+ ۲ * صفر (۷) س+ص ۳۷ + ۲ صفر م 
)۸( ۳ت 7 س نح صفر عند ما تكون رھ حاد ة 4 
( ۹ )سحا + ص حاد ‏ + سس = صفر 6 . جه حادة 


الاجوبة (۱) ه » صفرهع * ۲ (۲) د » ط e oT se‏ 
1 


۲ ںہ‎ 09+ + +0 ++ ۰٤ 
3 ٦ 3 ۳ 


)¥( بات لطع 1 ( ۸4) د = ھەحە 4(۲ )د « هت ط هاع ساس 
۳ 


۱/0 


( ۷۲) فیما يلي احسب المسافة بين النقطة والمستقي المبينة معاد لته ازا ها اتی 


الاقلیه ی وكذ لك بين اذ ا کانت النقطة ونقطة الاصل في جانب واحد اوفي طانبیسسن 
مختلفین من‌المستنیم ۸ ۱ 

(۱) آ ( رت ۱) ع, 6 سن + امن + ۱۰« صر 

() تپ( ےا لے ۳) 56 س ۲ص ۲۲۳ * صقر 

( ۲ جح ( سب اہ ۷) ۵ ۷سے٤‏ ص ۲" صفر 

(4) یپ ( ۱ے نس ۴) یو٢٥‏ - صقر 

الاجربة ۵۱۰۲ ه صفر علی الترئیپ 


تلمپج / اذا کانت اشارة ح ٠‏ اشارة اس + بص + ح متشابة فانالنقطة 
١ ۳‏ 


7 ۰ س) ,تفع في جهة نقظة الاصل » یاف ا اختلفت شارت هما فا نالنقطسسة 


۳ 6 ص تقع‌في الجهة المخالفة لتقطة الاصل ۰ 


(Yr)‏ ود بین فیما اذا کانت النقطق ( ۱ »سب ۳) ونقطة الامل في جانب واحسده 


اوفي جانبين مختلفين من كل مستقيم منالمستقييات التالية ٠‏ 


(!) می‌سص + » صفر( ؟) ا rE E‏ ٣س‏ ۰۶٢ص[‏ ٭ صقر ان 


(4) سب اص+ ۲ ه صفر (۵) ٭ 1+ 4 اص + ٥ء‏ صفر 
الاجوبة )١(‏ عا سآ ۲ في جانبين مختلفين ( ؟) في جاتب وأحد 
(4) في جائب واحن ( © ) في جائيين مشتلفين ٠‏ 


سر ات 


/ 


(۷۶) النقطة ( ۲ هه ) هي راس مويع احد اضلاعه على المستتيم الذى معاد له 
س اس ۲ میب ۷ ۰ صقر احسب مساحة هذ! العرسح * 
الجواب 6 وسد أت مربعة 
CSTE)‏ ا اہ ر٣٣‏ ج۷۶٣‏ ص۱۷۳۰۶د ھت معان لي لجان 
مناضلاغ ستطیل والڈی ( 5 ١6‏ ) راس له له ٠‏ احسب مساحته * 
الجناب ٦‏ محذات موس 
٭( )۷٦‏ برهن ان‌الستتيم اس * ضص۶+ ۴ ری سار وسر و 
۳ ٔ ۰٘ھھی 
(7) رك وسالمثلث أي ميا ( 4۳ تب( ۲ ۸۱ 8 
حم( ٣م )٦‏ جد طول ابع النازل من الراسکب على المستقي المتوسط المرسم 
سے 
الجواب 4 وبحدات 
(۷۸) لب حامثلث معاد لات اضلامہ پا ب حا وح 1 علئ الترتيب 
یں+ <٢ ٢۔سص ١١‏ ۰ء ۵س٣ا‏ صس+ ۵*۷ ٢٤ ۶س٣ ٣-۔لس ٤‏ قد 
اعد بعد مرتر الثقل ملمثلت عنالضلع سساح 
( الجواب (۳) وحدات) ۰ 
( ۷۹) احسب البعد ' ہین کل مستقیمین متوازیین من لمستثیمات التا لية 
(1) لاسس 4 ص ١0م‏ صفر 6 ٩‏ مب ۸ص + ۵» صفر 
() مھ یے ؟ اس » 7ه صغره د سے ۲ اص ۱۲ صفر 
(ع) وس عض 4ه ل صفره ۸س ٦‏ ص+ ٢٢‏ صفر 
٤)٤ (‏ ٣س‏ لے ٭ اضص* ٩‏ صفرة 7 اس ناص ۲١‏ = صفر 
ره کی اتا ار 
1 


( ۸۰) ضلمان من مربع واقعان علی: ۵ سس ١‏ اص ے 14 × صفرء ۵س۔-1۲[ص+ ×٢٦‏ صفره 
وبا مساحته ؟ 
الجواب ( )٩‏ وحد 3 مربمة 
( ۸۱) برهن ان‌الستتيم * سس اس ب( × صفرٴہ یوازی كلا من لمستقيمين «#س ...اص + 
لاه صثر 6 هسب اسب 4 * صفر 6 مر پمتتصف المسافة پیشهما * 
کا بين أ نالستقيم الذى معاد لته »أن + ۵ اب ۳ « صفر يقع بينالمستقيميسن 
برا ٣ص‏ +۵۱ ٭ ضف ٢یں+‏ ٣ص‏ ۹ ٭ صفر,* وجد النسیة الي یقسسسم 
اي مه بین المستتیمین, * ۱ 
ب الجواب النسیة :۳ 
( 4۸۳ جد' معاد لة المستقیم الما ر بالئقطة ( (YeY‏ ويبعد عنالنقطة ( 1ن ؟)ببعدك 
مقدارہ ( ۵ ) وحله ات * 
الجواپ ه س * ١ص ١٤‏ ۹ ٭ صفراو ص۔۷۴ ٭ صئر 
رس 


#( 5 8) برهن انسه يمكن رسم مستقيم واحد فقط يمر بالنقطة ( ۴۲-۷) بحیث بعدہ 
عن النقطة ( 4 .ه مس 1) پساوی (۵) وحدات * وجد معاد لة هذا المستقيم ٠‏ 
الجواب ٣‏ س + ) صے ١۱٣م ٠‏ 
(هم) ما هي المجموعة [م : م مستقیم یمر بالنقطة ( ؟ 6 س 6 ) بحیث بعد سین 
النقطة  (‏ ۰۲ ۴) یساوی ١١‏ وحدة أ 
الجواب © 
(45) جد معاد لة المجموة ه - |1 ۰ 1 نقطة بعد ھا عن‌الستتم ٣س‏ ساص سے ٭1٭صفر 
/ و یساوی ۳ وحد ات ] 
الاي رر سه ض) : (سوص ) 3 ج× ج۸ سے اص+ ۰ ۳ 
( ۸۷) جد معاد لة المستقيم الذى یوازی المستقم ٢س‏ ے٤ص ٥+‏ * صفر 6 والذ ی پبصد عنه 
بمقدار ( ۲ ) وحدات 1 
الجواب كسح اص سے ۵ 2۲ صفر ه ۲ منت با + ۵ د طز 
« (۸۸) النقطتان آ ( ۰۲ ۰) وب ( 4۰۱ ) هما راسان متجاوران لمریج * جد 
مصاد لات اضلاعه ٠‏ 
الجواب شروط التمرين تتحقق بمربعيين معاد لات اضلاع المريع الاول' هي :#0 
اس+ ١ص‏ ۸ = ۰ ٤6‏ س+ ۳ص+ ۱۷د ۰ ٣‏ ٣سے٤‏ ص + 1۹ . 
6 لأسب 4 صب 8 » ٠‏ ومعان لات اضلاع المسربع الثاني هي 
كس + اص ےہ لم م * 6 س+ اص لالس ٠‏ سس اص 1 صفره 
لان سكا ص + 15م ٠‏ ) 
٭× (۸۹) النقطة 1( * ٠س ١‏ ) هي راس مريع ه احد اضلاعه يقععلى الستتيم . 
سس ۳ص+ ۷ صفر ۵ جد معاد لات بقية اظلاعمه ٠‏ 
الجواب شروط التمرين تتحقق بعربعين معاد لات بقیة اضلاع المریعالاول هي نے 
اس ۷ 4ضس ٤)٤ ۷۱٦‏ سس ای ٣ے‏ ° اس اض ۷٢١ھ‏ ٭ 
ومعاد لات بقية اضلاع المريع الثاني هي ٠‏ 
٣س ٤+‏ ضص+ ٤ ۵.۰ > ٣‏ سب اص٣ ٢‏ ٦ػ‏ س+ ٤ص+ ٠‏ » صذر 
( 18) المعاد لتان سسب آص + ٣‏ × طر6 ٤س‏ ٣حیے‏ ۱۷ن صفر هما معاد لتسي 
غلمین من اضلاعمری والنقطة ۳-۱ هي احد روئوسه جد معادلتي الضلعین الاتخرين 
الجواب اس دی ا ره 0 0 ہت 
او س+ ٤ص ×٦‏ صقر م ۳س+ ٤س‏ + وه 


2-2 


)4١ ( *‏ المعاد لثان ه س+ ٢آ‏ اص‌س. 2۱۰ صفر 6 ۵ س + ۲ اص+ م 
معاد لتا ضلعين مناضلاع مربح والنقطة ( ب ۳ ۰) تقع علی احد ضلعيه جسسد 
معاد لي الصلعين الاخرين ٠‏ 
الجواب "اسن ٥‏ ص+ ×٦٦‏ صفرہ 1١‏ س_ ٥ٴص+‏ ٢٢م‏ صفر 
.او ٢ات‏ 8 ص ٣.‏ ضفر ہ ۲اس ہ۵ ص ۱۰۰ = صقر ۰ 
450 ا ی ص ) عنالمستقیمین 


تا ا ا ونر ۰ هوعلى الثوالي , 
سپ ۲ وه ۵ ۰ فجد احداثبي نقطة ن 
الجواب : ن(۲۸۲) 
(۹۳) اه نسم تقر سک ھی و درو 
عن‌النقطتین ( ه و سب ۱) ۵( ۰۷۲۰۲ 
الجواب + س + ۵ ۵ و لے ۳ 8 
)٩6(‏ جد معاد لة کل من‌المجمچات التالية ٠‏ 
ه » [ا: | نقطة بعد ها عن‌المستقيم ۳ س‌سص+ ۳۰۷ ۰ ویساوی بعد ها 
1 
5 | 
یہ[ : [ نقطة بعد ها عنالستقم سے ۲ص+ ۳< ۰ ءیسای بعد مان 
اص وت (mY‏ 
1 :1 نقطة بحد ھا عن‌الستثم دسب ۲س+ "٦‏ ٭ یساوی بعد ھا سن 


اسم سس 6 ص + ۰۳ ۰ 1 
الاجوق )١(‏ ||( س 6ص٤‏ یٹص+ ٭۔. 
(f)‏ سء ص )۰ سس اص + هت ۰ 


٦ 0‏ کاس هنت لا 

)1( 1-7 0/) ٭ے 
ها - 1 :! نقطة المسافة بين 1 والستٹم ہی۔ ۳ص٭ ٠٥ ٠.‏ تساری السائسۃة 
۱ 
بین | والنقطة ٣س‏ ص 5 م ۰ 
هھ دلا :ا نقطة المسافة بين | والمستقيم ند اص ۲ ٠‏ تساوى السناقة يون : 
۲ 


اوالستتمدس ۰ ۰۱۳ ۲۰ 


م - [ا 1 نقطة المسافة بين ١‏ والمستقم ؟اس+ 4 صب ١ه ٠‏ تساوى 


السافة ہین آ والمستقيم ۵ س+ ١١‏ س٢٠‏ 
الاجوبة ) سه ص) ۽ ٤شس‏ ٤ص+ “٣‏ ۰ او اس*+ ای۔۷ ےہ ۳ 


س 


هاه س‌وص ) : #س+ لع ۰ او اص+ ۱۳ « 1۰ 
11 5 ۶ 2 


هه +( سن وا ص) ۰ ٤س+‏ ۱= ۰ اودوص* ۰۱۲ 7 
۲ 


هه (س واص) 4 ہیں ۸۷ می ۳ھ +اوسں+ ۱۱١‏ ص۔ہ ٢٢٭‏ .1 
3 58 : 


ملاحظة ب ان المعادلة ٤‏ سب 4 ض+ " ه ٭اوالمغادلة اسل+ اصسلا ه ٠‏ 
۱ تمثل معاد لة المستقيمالمتصف اله اخلي للزاوية او المنصف الخارجي لها » 
٭× )۹٦(‏ اكتب معاد لتمي المستقيمين ا للذ ین یمر کل نہما بالنتطة ( ؟ واس )١‏ ويصسم 

کل منبما مع المستفیمین آس‌سص* ۵ هت ۶ی ٣‏ سں+ ٦‏ ص۱“ و طلست 7 
متساوى الساقين ٠‏ 
تلمیسع / جد مساد لتي المنصفین للزایة بہن‌الستقیمین المملومین وبما أنهذين 
المستتيبين المنصقين عمود أن على المستقيمون المطلوبين ( ميل ونقطة وفجد مماد ل 
کل منهما ) * ۱ 
الجواب اس سے ۲ مه تد : و ۲ص ۵ ۲ 

+ ملاسظة/ ( معاد لة مجموة المستقيمات المارة من نقطة تقاطع مستقيمين ) 








معاد لة مجموية المستقيمات المارة بالنقطة ن ى حيث ن نقطة تناطع المستتيميسسن 


س + پا ص وه 66 ]اس + باص + حي > + هي 
U ۲ ۲ 1 f‏ 


ل ( ۲ + ب ص + ح ) + ل (١‏ 1 سء+ اب ضح اس )= صقر ۰۰۰ (-1) 
١ 0‏ 1 ۱ ۲ 1 1 ۲ 


حيث 1 0 ل عد ان حقيقيان لایسایپان معا صفرا ۰ وتسی‌النقطة ن السسراس 


الذ ى تمشٹرل ای کے 2 : 
7 صفرا تقسم طرفي المعاد لة ( )١‏ على ل ورال سے = 


فا نالمعادلة ( ۱) تصبح ۳ 


اہ پا صض+ س وم" ٭ بس ا 
۱ ۱ 


ان لای مستقيم مت BRE‏ المستقيم عند ما 2 صقر 


ای عدأ المستقيم | س + ب ص + اه صفر ٠‏ 
۲ 1 ۲ 





)٩۷ (‏ اذا کائت ل ( ۲ س+ ٣س‏ 1) + ل ( سے ص٤‏ ) « صفرا هلي ١‏ 
0 ان ۲ 
المعاد لة العامة لمجموعة المستقيمات المارة من نقطة تقاطع مستفيمين ٠‏ فجد احد اثيي 
0 
الجواپ ( ا رت 


٭ ( 4۸ ) جد معاد لة المستقم الذى ينعي الی مجموتة الستقیمات التي معاد لتہا ٭۔ 
ل ( س+ ١۲ص‏ ة) + ل ( ٣س‏ م اص + () د + ولذى 
٢ ١ 1‏ 


)١(‏ مس بالنقطة (۱ ۰۳ ۱) ه یمر بنقطة الاصل (۲) پوازی المحور الاول 
(4) يوازى المحيرالتاني (ه ) يوازى المستتم #س* ااه * ٠‏ 6 
)٦[‏ عو علی ‌السثقم "۴ س+ا ٣‏ ص+ ۷ ٭ 
الاجيبة 7 اس + اسب ۷ د ۰ م مینست اع اص ٢٭ا‏ وس ے18ے ٭ 
۵ عن :+ لاص ين 60-016 و اس تہ ٣‏ ص 9 ااه ٠‏ 

(14) اكتب معاد لة المستقم المار بنقطة تقا طعالمستقییین سس امن+ ها ۰ » 
سن اس 1 م ۰۰ والذ ی بقطع من‌سمور الصاب ات جر" طوله ( ۲) مدع 
الجواب ٤‏ ۷س + اص + #1 س ۰ 

)١١ (‏ اكتب معاد لك الستتیم‌المار بنقطة تقاطع المستقیمین اس* سس ۰ ه 
سے ۵ سے ×٢۷‏ ۰ ؿ والڈی ینصف ثطمۃ الستئم الواصلۂ پین‌النتطئیسسن 
(ه 6 سا مسا وس ۰ 
الجواب ی سب ۷ تس » 

(۱۰۱) لکن ل ( مت می ات تا + كس + اص ٠ » ) ١‏ معاد لة مجمهة 


المستفییمات المارة بلقطة تفاطم مستقیمین ۰ اکتب مماد لة المستقیم المار من مرکزثفل 
صنيحة مثلثة منتظمة زاوسها 1[ ( س ۱۵۱) ه مج( ) وسدة ) وع( اوسا 
والذئ ينتي الى هذه المجمومة * 7 
الجواب ۷ وات و 

(؟١٠)‏ لتكن 1 3 السستقم الذى معادلتهءس + أص+ 64 2 + ولتكن ب 5 
الستقيمالذى معاد لثه س+ لصب «١‏ صفر أكتب معاد لة آب اذا علست انه ينتي 
الى المجنوة , 


ل ( اسساصس )١‏ +ل ( اس صض+ ۸) "صر 
1 ۲ ۱ 


( 5 1) مثلث معان لات اضلاعه سن + اس «ا ضفر 6 ۵ س + اص ۷اه ٠‏ 

ساس 4 ص + ۱۱ = ٠‏ ن اكتب معان لات ارتفاعاتہ ٠‏ 
الجواب سب ة عن + 85ت 6٠‏ 46ص« صس لله + و اسرسدص+ (ه صفر٭ 

(1e) qr‏ لتکن ل (س+ اس ۷) + ( ٣س+‏ » لس + 4) « صغرا معاد لةمجمرعة 
المستقیدات المارة ینقطة تقاطع مستقيمين نانہا گان المستتم اس + ص+ ۹س× 
( حيث [ ت ع ) ينتي الي هذه البجموة نما قيمة آ چین اعد ائيي السسراس 
المشترك لمجمرعة المستنينات المارة بنقطة تفاطع مستفيمين 
او یل ا وی ون ات ۰ 


م 


ده 1) لنکن ل ( ۲ش-۲س + ۲۰) ل ۱ ۲س+ هص- ۲۷) تیم اک 


i OA E‏ مريع معاد له 
احد قطريه س,+ لاص ب 1 1ه صفر فاكتب: معاد لات اضلاعه وقطره الاخر ٠‏ 
الجواب معاد لات اضلاعه وس + اص ٠ ۰ =١‏ لاس سا ص + 117« صفر 4 
٣س‏ .٤ص‏ + ٢٭‏ ٤ع ٤‏ س+ ٣ص‏ + ۰۱۱ ٭ ومحاد له قطره الاخر ۷اس ص + ۱۳ ۰ ۲ 
)٠١(‏ لیکن ل ( اس + ۵ص +)) + ل ۽( اس ۲ص+ )٢‏ ٭ صفرا معاد لةمجموعة 
الستقیمات المارة بنقطة تقاطع مستقيمين فاكتب معاد لة المستقيمالذى ينتي السى, 
هذ ه المجموعة ويقطع من | لمحورين جزئين متساويين ٠‏ 
الجواپ س+ ص + ۰۵" صفر 
۰۱ تلتکن ل ( ۲۱س+ دص ۱۸) +ل (۱۱س+ اص + ۱۲) < صفراهي 
1 ۲ 


معاد لة مجموفة 'المستقيمات المارة بنقطة تقاطع مستقيمين ۰ جد معاد لة السٹتتیسم 
الذى ينتي الى هذه المجموعة ويقطع منالمحورين مثلثا مساحته ( 4 ) وحدات 


مربعة ٠‏ 
الجواب ٢س+‏ ص٦‏ ٭ ٠‏ 6 أس + آص+ 24 » ٠‏ 
(م١٠)‏ لتكن ل (_اس+ص") +ل (سب اص ل؟ ) » صفرا ومجصطة 
۱ ۲ 


المستقیمات المارة بنقطة تقاطع مستفیمین * برهن انسه یوجد علی الافل مستفیسسم ‏ 
واحد ينتمي الى هذ ه المجموعة والذی یبعد عن‌النقطة ( ۲ ۳۰-۵) بتسسداار 
| .)دہ م بلسلا ی یو 
الجواب ۲س سص* ۱ هه 

۰٩ (‏ لتكن هه 11 س وص): اس وص) جر ح×ح 6 أس + ساص +سد «صفرا 
اوت ایاج ساسا مہ ح وح پرهن آن ه تعثل‌معاد ل2 
مجموية نقاط الخط المستقيم ٠‏ : 

)11۰( المستتم‌الذ ی معاد لته سس اص ۳ هم يقطع بحير السينات والصاد أت في ال نقطتين 
آ6 ب على الترتیب ه نقطة س تقسم أب من‌الداخل بنسبة ۱+ ۳ ناذا اقيم من 
ح عمد على أب فانه يقطع محير الصينات في نقطة د ٠‏ جد احداثيي النقطةد ٠‏ 

)١١١(‏ المستقم لاس+ هص 18ه ٠ه‏ يقطع محور السينات في نقطة ح ویقظع محسور 
الصاد ات في نقطة د ناذا اقم من‌نتصف حدد عمود عليه ۰ فائبت ان محسسوری 
الاحد اثیات یحصران بینهما جز*.من هذا العمید طوله ۸ ۳٤١‏ 

۱۰ 

(۱۱۲) اثبت‌ان‌الستقیمات هس اص+ ۱ هش + مم ور اه هس ی + 

و تتقاطم في نقطة واحد ة ۰ 


EE 


( 4۱۱۳ برهن | نالستقيمين اس + ص+ ۱ ۰ صفرا ه .سس اص+ ۸٠ء 1٠‏ يتقاطعان 

علي المستقم المار با لنقطتین ( س ۲ ۰ ۷ ) ۳۵۲-۵ ]۰ 

و( ۱۱ اكتب معاد لة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيمين ۲س+ ۷ص ۰۸ ۰ و 

1 آم آص + ۵ ٭ صفر والذ ی یصنع مع الستتم آس+ اس ۷“ ۰ زایة بق ار 
هع“ 

۱۱۰ ااا ابا الارتفاعات آد وب با ن والضلع آپ معرفة بالمعاد لات التالیة 
على التوالي س+ 8ے ٢ھ‏ ٭ و س+ صسس١‏ ×٭ ٠‏ وس + آص‌سواه ٭ اکتسسب : 

: معاد لتي الضلعين الاخرين ومعاد لة الارتفاع حان ٠‏ 

الجواب باح ؛ ۵سس ص س8× * واج مياص + 7س +6 حجان ؛ اس ص اہ ۰ 


)1171( مستقيم يمر بالنقطة ( (Tel‏ ویقطع من محوری الاحد اثیات جزئین مجمسوع 
طولیہما ( ۸ ) وحد ات اکتب‌معاد لة ثم بين ان للمسالة حلين ٠‏ 
الجواب ؟آس+ صب 8 » ۰ وس+ صب 4 س ۰ 

() اکتب 70708 064 بل ريا 
الاحد اثیات یقسم بپذ ه النقطة من ۲ ۶ ۲ علی الترتیب 
الجواب هس ناص + ١إساء‏ 

)١14(‏ المستقيم اب یمر بالنقطة ( 65 ١‏ ) ويقطع من محور الصادات جزء طولسه 
() وحدات والستقم حد یمر بالنقطة ( © و ؟ ) ويقطع من محور السينات ٠‏ 
جز طوله ( 4 ) وحدات يرهن اناب// حد ٭ وجد البعد پینهما ۰ 
ا 


٠ 


للك جد معاد لة الستقم الما بالتقطة ( کپ ۶ میبحد ( )1 بی دع للا 


الاصل ۲ 
الجواب: اس + ص ۰ ۲ وه ۱ 
( ۱۲۰) جد مساحة الداثرة التي مركزها النقطة ( ۳ لس ؟ ) التي تمس المستتيسسم 
هس + کا mY‏ 
۳ الجواب شد رحدة مربحة 


( ۱۲۱) جد مساحة الد اثرة التي مركرها يقععلى التق ٣س+‏ ص 1 = ٠‏ و والتي 
3 تمر بالنقطتين ( 4۵1 ) ه ۱ب 6۰۲ ۰) 
الجواب ( 4۰ ط ) وحد ة مربمَة ۰ 


0۵ کات 


( ۲ ۱۲) اباس مثلث فا الزارية في ح راسه | یقع علی‌مسور الصاد ات وراسه ب یقسسع 
علی محور السینات ه ح ( 6 ۲۵ ) رضلصه! سح یقععلی المستایم 
س + ای ۱٦‏ ٠ا‏ جا اة اتلك اا 
الجواب 018 زحدة بروموت ا 2-۰ 

)۱٢۳(‏ النتطة ب ( ٢ك‏ ء ه) تقمعلى الستقم سناصي 4 » ٠‏ 6 والنقطسسسسة 
| ( ه وك ) تقم على المستقيم. #منى * آصب-۲ ۰۱ ه » جد معاد لة اب علسسا 
ا ت A‏ ۰ 
الجواب س + ص 11م ۰ 

RR N SDAA )۸ 7١ (1 لتکن کل من‎ )۱۲ ٤ ( 

2 ستنیم یاعد پحیت ان ٣‏ تاس ٠‏ [ب شع]افجد معاد لسة 
المستقیم المار تایه( اھ 6 ن) والممود على المستقم أب + علما ان 
۵ فد هو ی با 
الاچواپ اس + ص+ ۰۱۹ ۰ . 
لتکن م = 1 سنءس) : وین 


ولان م“ 0 س6ص) ع 'اس‌تسص+ 1۹ ٭ عفر 


نان م - اك سرت ۱۶× سفر أ 


اذا علست ان 1[ د 5 0 3 ۳ 


با( +٢‏ ف ۶ ٢اسھ)‏ کے م حيث اه داح 
: ۳ 
مر( لا ٣‏ ۲ ۸) 5 م حیث .۰ ك 2 ۴ 
۱ 


جك 

17( معاد له المستتيم المار من ح ومن نقطة الوحد ۶ للمحور الثاني 

(f)‏ مماد لة المستتم الماي من ج وا لیا زی للمحیر الثاني 

)۷۴۳ یداه بها ا کیا انوس 11 تسا 
ب وماتوع التقسم ٠‏ 


اٹ سے“ ۰ e‏ سە سا ا ( منالخاج ) 
5 


(111) الستتيم الذى معاد لته ٤س+‏ سه 88 أيقطع:الستقيم أه.في نقظلة :ها 
حیت ۱ ( ۵ ۵ ۰) وقطم المستقم آب‌ك في نقطة ك .جیث ۵( س ۰.۵ ۰ ) فافا 
کانت المسانة بین هھ ول ع ه وعد ات‌فجده مماد لة کل من أ هاه باك ٭ علمسا 
ان ميلكل منالستتييين 1ه و باك هول حیث ل 2 ج 


لا تاج 


الام ا 





اذا کانتم نقطة في المستوی الاقلید ی » فان مجسچة کل النتا ط المتسا رية البحسسد 
کی 0 م مرکز الد اثرة ۰ وای من هذه الابعاد المتساوة یسی تسف 
قطر الداثرة وباختصار الدائرة هي | مر 
HY‏ 
1 1۰ نقطة في المستوی .۰ . 1 نق ه نید ح 1 
ملاحظات/ ۱ 
)0 ا اللازم والكاني لكي تقع النقطة أ( سن ص) على الد اثرة التي مرکزها نقطسستة: 
الاصل ونصف قطرها فق هور 
س ۲ + ص ۲ = تق ۰۰۰۰۰۰۰۰5( 1) 
ای ان معاد لة الد اثرة التي مرکزها نقطة الاصل ولصف نطرها نق هي 
س٢‏ + ص٢‏ ٭ نق ؟ 
(۲) الشرط اللازم والكافي لكي تقع النقطة أ( سء ص) علی اك ائرة التي مرکرھا(ھ ٤ك‏ ) 
ونصف تطرھا نق هو 
وی نھم) دض ۷3ھ بی 7( ۱۱ 
ای ان معاد لة الد اثرة التي مركرها (ه وه ك) ونصف قطرها تق هي 
(اس ب ه) © ( سيك ) - تق؟ 
(r)‏ معاد لة كل د أئرة تكون بالصررة الثالية © 
سن؟ + ص۲ + آسن + پاص+ سه ۰ مه( 
الا ان العکس ليس صدديحا على وجه السمم فاث | کان 
۲٩ )1(‏ + ب؟ع ح> صفر فان‌النماه 8( ۳) تمثلد اثرة برگزها 
أ( د )نمت ریا او وک 
۲ ۲ ات : 
( ب) 51+ بع 6 حه صفرا مان المعان لة ( ؟) تمثل مجموعة احادية 
سے و کشر اہر کاو 
م وخر ۲ 1 
( )+ پ٣ ٤‏ نان الممان له ( ٣‏ ل مجموهة خالية 
0 ۱ لفکن 3 هي ده ات مهس نا تھا وك )١‏ :رتمک برا ایثانان 
(۱) د تنس محورالسینات ج4 نقد | كا 
( ب) د بیس محور الضادات چست نق »هه | ها 
(اى) ناتس نالحويةالاعدامين لے تق ها اكا 


جن ند 


() 0200 الحلاقة بينالمستقيروالدائرةد ٭ 
(1) م یس د جي م ده * مجموة احادينة ۰ 
أوم يبس د یت المسافة بین‌مرکز آلد اثرة د والستقم م في المستسوی 


الاقلید ى - نق 
( ب) م يقطع د في نقطتين سح 007۶ د » مجموعة ذات 
عنص نر 


اوم يقطع د في نقطتين <> السافة بين مركز الداثرة د 
والمستنم م في المستوی ااقلیدا ی در نق 

(ج)م لاینطع ولا یس د جیےە م إم ده مجموة خالية 

م لایقطم ولایس د ج المسانة بین‌برکز الداثرة د والمستقسيم 
م في المستوی الاقلید ی > لق 


1 العلاقة بین‌الد اگرة د والدقطة | 
(1) النقطة ! تقععلى الدائرة دا جحي السافة بين مركزالد ائسرة 
والنقطة أ - نق 
(ب )۰ لنقطة آ تقعد اخلالدائرة ں جك المسافة بين مركرالد ائرة 
د والتفطة] حر نق 
(ج ) النقطة أ تقع خارج الدائرة جك السافة بين مركز الد ائرة د 
والنقطة أ > نق 

)۷( 1 العلاقة بین‌د اثرتین 
الملافة بينالداثرة د والتي مركرها م ونصف قطرها نق والدائرة د 

1 ۱ 1 ۱ 

واي رام زوسن نظرها ق 

)١(‏ تماس دائرٹین 


واد ج د ا د مجو احا 
1 ۲ ۱ 


اي انه يقال للد ائرة د انها تس الدائرة د اذا اشتركنا بنقطة واحدة 
۱ ۲ 


سارت 


وواجده فقط والعدس با لعكس ٠‏ وتمس النقطة . 
الشتركة بنقطة تماس‌الدائرتین ٠‏ ويسصسى 
الساس لهاتين الدائرتين و ل حية 
التماس بالساس المشترك لها عند نقطلسة 


التساس 41 
اولاے تعاس دائرتين منالخارج ١‏ 


د تمس د منالخارج چت. المسافتبین 
٢ ١‏ 





عام »تق 0 ای انالد اقرة د 
۳ 1 ۱ 


تەس ل من لخارج اذا کان طول خط (شكل 11( 
المرکزین یساوی مجموع نصفي قطریمما والعکس‌بالعکس + 
ا ا اا ا ا 9 ا کر 

ولایجاد 7 ا نقطة التماس نتمسع 
(- تجب نل الستلم لواصل يون ع ,كد ۰ 
با ا نالاس سی علی المستقیم!لواصل بون م فان ميل ا لمماس - 
المقلوب السالب لحيل م م 

1) 

؟'ل من الميل رنقطة التماس نجد. معاد لة المماس 
الشترف عند نقطة التماس 

ثانیات تماسد اء ثرتين من لد اخل 





د تس ده منالك اخل؛ ّح السافة بين 
۱ 1 


۴ ۳ بی وا اا ر 
السا بون ۶ ۵ الاب بنمبية نق 3 (شکل ۱مہ۷) 
ولایجاد بعاد لة این الیشتر لها مد موب فا زا تع نفس الطريقة 
الوارد ة في حالة التماس من‌الخارج ۰ 

(ب) تفاطع د اثرتین 

دم مگ وس سرت 
A ۲ 3‏ 


ے٤۹ے‎ 


ای ان د تقطع ده اذا اشترکتا بنقطتین ۲ 
۱ ۲ 


والمستقيم الواصل بين هاتين النقطتينيسى ¢ 
الوترا لمشترك للد ائرتين ٠‏ بشرط تقاطسع 
د اثرتين هو : مساق 


م تقطع بر > المسافة بین م + م تر 0 
1 ۲ 


المسافة بيه ٦‏ ود 
ا 
(ج ) اد ائرتان غير متماستین غير متفا طعتين 
a 2‏ ود 

الحالة كما يلي ٠ل ٤‏ 
اولا تباعد لد ائرتين (إى كل متهط , 

تفظع ہتماسہا خارج الاخرى ) 

أى كما في الشكل المجاور TES)‏ 
وشرط تباعد دائرتین هو :- 

و ا عاج ا کک سام وع کے 
ثانيا وقوع احدى الد اثرتين بتمامها د اخل الاخرى اى كما في الاشكال 


٠ التالية‎ 
005 


(شکل اس۱۰ ) (شکل ۱۱-۱) 
وشرط ونوخ احد ی دائرتین بتمامہا د اخل الاخرى هوه 
م تلع بشامها داخل ب ڪچ السالایڈ ین داع 


وني حالة اتحاد مرکز د مع مركز د يمكن استنتاج الشرط التالي د تتحد 
۱ ۲ ۱ 


مع د بالمركر حت نچ ۲ ۰ نا 


(۸) منالمعادلة ٣‏ 
(ا) اذا وقع مركن لد ار رة على محور السينات فانالاحد اثي الصادی للرکزہ 


صفرا٭ ای ( سب کت 7س( مت سرت 
۲ ۲ 


ومن هذ ه نحصل ان ب ٭ صفرا وتضيح المعادلة ٠‏ 
س٢‏ + ص ۲ + اس + بي = و 


(ب) اذا وقع مرکز الد إثرة على محور الصاد ات نانا لاحد ائي السيني 


. للمرکر ل 6س ہے 
۲ 


على ان ن أ - صفرا وت کے ھا 

س ١‏ + ص 1 + ناص + لى » صفر 

( ج) اذا مرت الد ائرة بنقطة الاضل فان نقطة الاصل تحقق المعاد لة 
وین 3 لك تتخصل علی ان ح - صفر وتکونالمعان لة ( ۳۰ ) علی الصورفا لت لية 
س ۲ + ص ۲ + آس+ باص» صنرا ۱ 





)4( لایجاد معاد لة الد ائرة ئرة التي قطرها المستقيم الذ ی نهایتاه النقطتسان 
( س:ه صض) 6( س ه ص ) نجد ها كما يلي ۳ 
1 ۱ ۲ 
صن 
اه( سس تا 6 
۲ ۲ 


(۲) نصف فطرها - ل ۱۱ سس )۲ + سس )۲ و 


ذ لك یمکن کتابة المعاد لة بد لالسة مرکزها وطول نصف تطرها کبا فسسسي 
الصيغة ( ۲) ۰ 

( 4۱۰ لايجاد معاد لة مماس الد ائرة عند نقطة واقعة عدیها نتیح مايلي "سب 
١‏ نجد میل نصف تطرها الواصل بین مرکزها ونقطة التماسالمعلومة 
۲ نجد ميل ال مماس ( = المقلوب السالب لميل نق ) 
٣‏ من ميل المماس ونقطة التماس نجد معاد لة المماس ٠‏ 

)11( لایجاد 7چ ا رع ا ا ا مس العا 2 


عن الد اثرة ) الى الد ائرة س ۲+ ص۲ + أ س+ باص+ ح = ٠‏ نتبع مايلي 


١ل‏ نجد مركر الدائرة = ( هت( ها ۵ ) 
5 ۲ 


نج دى د ۷ھ ٢‏ +دك؟ اي 
۲ نفرض میل المماس ٭ ل ٠‏ وتجد معاد لة الما سللد اعرة بد لاس2 
ل والنقظة ( س ه ص ) 
۱ 1 





سد ۵۱ات 


0۱1 


Or) 


(1€) 


a 





ایل = وبالتبسیظط لسم سا لس + سد * سس( ( 


یھ 

٤‏ من شروط تماس مستقيم مع ددائرة ا 
المسافة بين مرکز الد اثرة والمستقيم الذ ی معاد لته ( )١‏ في المسستوى 
الاقليدى = نق ومن هذه المعاد لة نجد قيمة ل ونعوضها في المعاد لسة 
(۱) نہي معادلة الساسالمطلویة ٭ 

ومن‌الجد یر بل کر اتهیمکن رسم ما سین للد اثرة من نقطة خارجة عنہسل, 
ومتسا وبين بالطول * 

لايجاد معاد لة الددائرة اذا علم مركرها ومعاد لة مماسها نلخسكما يلي ٠ ٠‏ 
نجد ميل المماس ربنه تجد ميل نق ( * المقلوب السالب لمیل المناس) ٠‏ 
وس سل نق وبرکز الد اثرة نجد معاد لة نق ٠‏ وبحل معاد لة المساس 
ومعاد لة نق انیا ٠‏ تجد نقطة التقاطع ( نقطة التماس) وبایجاد المسافة 
بين مزکز الد ائرة ونقطة التماس نحصل .على نسق وبمعرفة مرکزاله اثرة ونصف 


قطرها نستطيع كتابة معاد لة ال دائرة كما في الصيغة J‏ ۰ 
او نستطيع ايجاد طول نق بایجاد السافة بین مرکز الد اثرة والمساس 
في المستوی الاقلید ی وبعد ذ لك تکتب المعاد لة ۰ 


لايجاد طول المما سالمرسى للد ائرة منالنقطة ( * صا ( الخارجة 
عنالد ائرة ) 

س؟ + ص5 + آس + باص+ ح = ٠‏ نتبع مايلي. ,ات 

ا انید و الداكرة > سس - (ه وك ) ثرنجد 


نق - مأ بات ی 


اس نجد النشافة بين ( س » ص ) ومرکز الد اثرة ( ه ه ك ) ولتکنم 
۱ 1 1 


۲ب نستخدم نظرية فیتافورس لایجاد طول الساس. ای( طول الساش)- 
م ؟ ستق۲ 

یعرف وتر اد اثرة بانه تطعة مستقيمة تفع نهايتا ها على الددائرة ٠‏ ولايجاذ 

طول الوتر اذ۱ اعطي بنظام یتکون من معاد لتین احداهما معاد لة دائسرة 

والاخرى معاد لة مستقيم فتحل‌المعاد لتین انیا ۰ وید ذ لك تحصل على 

نقطتي تقاطعمما ٠‏ ثم نجد المسافة بين هاتين النقطتين فهي طول الوتر 

اما اذا اعطي بنظام سکون من معاد لتين كل منهما تمثل معاد لة د السرة * 


00 


060) 


ففي مذ » الحالة یتکون وتر مشترك للد ائرتین ٭ ونجد طوله بحل المعاد لتمن 
انیا وذ لك بطرح احد ى المعاد لتين من لاخری فتحصل علی محاد لسسسسة 
من‌الد رجة الاوای ٠‏ ومن المعاد لة الاخيرة تحوض ني احد ی معاد لسستي 
الد اگرتین لنحصل علی نقطتي التقاطع + 

بعد ذلك يكن ايناد طوله بتطبیق المسانةبینالنقطتین وک لك يكن 
ایجاه معاد لة الوتر المشترك بينهما الذ ي هو المستتيمالمار پنقطتي 


لایجاد طول الجزه الذی تقطعه الد ائرة من محور السینات نتیع | لطریغسة 
التالیة 


س۲ + ص؟ + أس+ باص+ بح = ٠‏ معاد لة الدائرة 
نجل معاد لة الد اثرة هذ ه مع معاد لة محور السينات انيا اى 
تجعل صد ۰ فتصیح المماد لة س ۲ +[ س + یه ۰ 
وبحل المماد لة س۲ + ؟ س+ حح = ٠‏ نحصل على الجذ رين رليكونا 
ئن اد یں ؟ امن 
٠‏ نقطتا تقاطع الذائرة مع‌المحور الاول هما ( س ۰6) ۵( س » ۰) 
1 ۲ 
٠“‏ طول الجز" :الڈیٰ تقطعه الدائرة منالمحور الاول - انتا سی ۱ 
EEE‏ 
ویثفس الطريقة نجد طول الجزه الذى تقطعه منالمحور الثاني 
وذ لك بان تجمل س» ۰ فتصیح تحاد لة الدائرة 
ص٢‏ + پا ص + سيره ٠‏ 
ولیکن جذ را المعاد لق هذهوص ه ص 
1 ۲ 


مہ ( ۰ وص) 6 ( ۵۶ ص ) هما نقطتا تقاطع الده اكسسرة 
1 ۲ 


مع المحور الثاني 
٠‏ طول الجز* الذى تقطعه الددائرة من‌الحور الثائي ٭ |ص -ص | 
5 1 


بمارین سس اب ۷ 


(۱) جد معاد لة الد اثرة من الشروط التالية ءس 


(f) 


)۳( + 


)١‏ مركرها نقطة الاصل ونصف تطرھا ( ۳) وحدات 

۲ مرکرها ( ٢ء‏ سس )٣‏ ونصف قطرھا ( ۷) وحدات 

۲ تمر بنقطة الاصل ومرکزها ( ۱ ه س ۸ ) 

6 عرباللقطة ( ۱۵۲) ورکزها ۱ ۲۰۱) 

۰ النقطتان ۱ ۲۰۳ 6( -۱:۱) نبهایتا قطر فیپا ۰ 

۰ ۰ ۲۰ + مركرها نقطة الاصل وتس المستقم ۳ س ب > ص‎ )١ 

۷ برکزها ( ۱ هب ۱) والنستقيم * من ب ١۱ص‏ + 1- ۰ هیمس الد اثرة 

۸) اند اثرة تمر بالتقطتین ( ۰0۱۰۳ (-۳۰۱) ومرکزها یقم‌علی المستتم 
٣س‏ اص س ۲= ۰ : ۹ 

9) الدائرة تمر بالنقاط ( )١ 61١‏ و( ۱ هت ۱ ۵( ۲۰۲ 

الا عار سا ۹ ا( ل رو ئک وڈ 

EEO OETA EOS‏ ںا اک 

۱ مت وم سان‎ ED 

جد معاد لة المماس للدائرة س؟ + ص؟ » ٢٢‏ عند النقطة ( - ٣٤‏ :۰ ۴) 

الجواب اص ن٤‏ اس = ٢١‏ 

٠ برهن تحليليا ان المماسين لدائرة عند نہایتي قطر فیہا یکونان متوازيين‎ )١ 

۲ برهن تحلیلیا ان‌الزاية المرسومة في نصف د اثرة کون تاثمة ۰ 

۳ برهن تحلیلیا ان‌المستقي لایقطع الد اثرة في اکثر من‌نقطتین ٠‏ 

6 برهن تحلیلیا ان‌العمود النازل من‌مرتز ای ه اثرة علی وترفيها ينصفه ٠‏ | 

جد طول کل من‌الاوتار التالية ( کل منها معطی بنظام یتکون من‌معاد لتین احداهما 

معاد لة دائرة والاخرى محاد لة مستقيم ) ۰ 

۱) س؟ + ص! ۰ ۲۵ ه س+ ۰۲ ۰ 

۲ س۲ + صا = ٩‏ ه ص‌ب ۰۱ ۰ 

۳ س۲ + ص۲ + اسب ۰۱۲ ۵۰ س‌سص هت م 

؟) س۲ + ص۲ ۰ 4 ه س + ص= ۲ 

Ra SL العم يا‎ 


مب ٩‏ یک 


ره) 1 ) ظلل کلا من‌المجموعات التالية في المستوی الاقلید ی ۰« 
ھ = ص( حلاح اه س۲ + ص٣‏ < 1 
1 
NT‏ ا ا ا ا وت 
۲ 
ھ = م سوضص) : ( س6ص ان ح×ح الو س۲+ص۲ ک سر صم 
.رد سوص) ٠‏ (سوص) د ح«*اح وس؟+ص؟ سا سنس ]اص نا 6 68 
۲ص 6 س ع 3 
ھ = 7 س»ص) : ( س‌وص) ج< ح ×ح 6س۲ + ص۲ < > »صفر ورص ر 0 
۰ 


ه ۰ ۱ سوص) : ( س وص) حلاح سا چ ۱ ۰ ص۲ «< 0 
1 


هم ۳ س٤‏ ص) ۰ ( س ص) د ح اجه ساس۱ ی صفره سس سے 
۷ 


سے ضر 
ه - ل سءص) ( سء ص) و ع×احءس .۲ ص؛ص کہ اس ٢‏ 
۸ : 


ب ) لتکن م = 6( سء ص) :( س وک ان ا 
1 
5 س ا ےت ا 
۲ 

ظلل كلا من 6 
Ee 0‏ 

' ح) لتكن د - 1( سمض) : ب؟ + ص؟ + اس+ ای کچ ٠‏ 
١‏ 
5 = | (سءص) ۽ س۲ + ص۲ ہہ ٤‏ س+ ۸ص 1 
د ۵۶ب ضا ٠‏ صت ٦‏ د 
۳ 


ظلل کلا من( ۱) ه ۱] د (۲) ده لیا د( )د ف 9 
١ 5‏ ۲ 1 ۲ 


۱ ۲ ۲ ۳ 
OO NONE کون وا‎ 07 
۳ ا رو کچ‎ ١ ۳ ۳ 1 ۲ ۳٦ 
AVN e IS ا ال‎ a ON oD 
۲ ۱ ۲ ۳ ۲ ۳ ۱ 


حيث ك المستوی الاتلیسد ی 


(1) لتكن ده إ1 ) 20 10" 
3 ولتكن لس 7( سوص) : س = ٠آ‏ 2 ح)], 
(f‏ فانا كانت د ٦ا‏ ل ه ممسبجموعة احادية فجد قيمة 1 
ب) لتکن م = ((س وص ) : سد ۷ 1 
ولٹکن ح٣‏ دو م 6 د ٠‏ جد طول قطعة المستقم الواصل بين حا ود 
الاجوية 2 أس 0 35 ود ۰ ۱۲۸ وحدة ۰ 
( ۷) جد طول الما سات :اة للد ثرة ۲ (س» کے 0 منالنقطة 
( 3:0) 
الجواب )٦ ( ٠:‏ وحدات 
( ۸) ابت آن وتز الہ افرة ۹سا + ۹اک ا سی :+: اص 1۷۰ھ صفرا 
الٰی مصاد لت س۔۔ ۳٣ص+‏ ۸۔٭ ٠‏ تقابله زاوية مركزية قائمة ٠‏ 
جد معاد لة الدا؟ ی یا (Ter‏ ماهو طول تيف 
قطرها ۱ 
الجواپ ( سب  )۲‏ ن e‏ ۰ 4 (۲۰) وحد ة 
9 معاد لة الد ائرۃ التي تمر بالنقطتین ( ۰ ۰) ورکزها ی بح نات 
الجواپ س ۲+ ص٢‏ بے ٣س×‏ ٭ 
( ۱۱) جد ا ال تاب ا اذ دج اسر اع سس ن اذا 
کان طول نصف قطرها (* ) وحد ات ۰ 
E AL‏ ۰ دس ۰-۷۵ ۲۰ 
۱ النقطة ( ۲ »ب ۱) هي و رای ین آس‌سهص + ۳۰۱۸ 
صنرا ه جز طوله ( ٦‏ ) وحد‌ ات وبامعاد لتپا * 
الجواب ( ی اک کا اه رب 
* ( ۱۳) اکتب معاه لة اد اثرة التي طول نصف قطرها ( ۰۷ ) وحد.ة والتي تس 
السستقم س ب ۲صب ١‏ » ۰ عند الثقطة ۱ ۳ ۵ ۱) ۰ 
الجوابا ( ش‌سته) + )ت د او(س +( ن ا رہ 
)١ ٤ (‏ اکتب‌معاد لة اله اثرة التي تس المستئیمین اس+ ص-ه ۰ ۰ م س+ ص+ ٠ =١‏ 
ا اا ي 0 1 3 
E NI‏ + و و 
+ (۱۵) جد معاد لة الد ائرة التي تمر بالنقطة ؟( ٠١١‏ ) و الستییں 
اس + ص + = ه 


1) 


كس + صل ءا پچ 


۲۰ «aX + ص‎ ( ED الجواب‎ 


)١5(‏ جد معاد لة الدائرة التي مركرها يقمعلى المستقیم 1س +.ص* ٠‏ » والتي تمسسس 
الستتييين »بس نأض + ١١‏ » و کس اص ولاس . 
اہ N Ca‏ پر وق نا ۱ 

٠‏ ٭ (۱۷) اکتب مماد لة الد ائرة التي تمر بنقطة الاصل والتي تس‌المستتیمین 

س+ :اص ٩‏ = ھی ۲س۔ص+ ٣م‏ 


۲۸۹٢ 
O لوب ای اک مت رت مور ےہ‎ 
e 


ù ٦ 
۰ - اكتب معاد لة الدائرة التي تمسالمستتييين لاس ناص لاه‎ )١8( 
* س+ ص + ۲۳ = ۰ اذا کانت ( ۲۲۱ ) هي احدی نقاط التماس‎ 
> الجوات ( 0 + اس 0 لس 641+ وس 0 د‎ 
والتي تمس‌الستقیمین‎ ) 26 ١  ( اکتب ماد لة الد اثرة التي تمر بالنقطة‎ )۱١ ( 
٠ =٤ و ٤س+ اض+‎ ۰ = 7207 
الجرا بل تير )"+ ا ۷ا‎ 
*٭ ( 1۲۰ اکتب معاد لة الد اثرة التي تعس الستقیمات الثلافة‎ 
یه هم ی ی‎ E NS کی‎ 


الجراب a)‏ 2 اه زر 
541 1 8۹ 
ره 
5 


٠ اكتب معاد لة الدائرة التي تمس المستقيمات الثلائة‎ )١١( 
:۵مھ اس سے اصت ۵ ۳× أو سن العام‎ ص٤‎ ۶س٣‎ 


( 1 عین ایا من‌المماد لات التالیةتشل محاد لق دائریة ؛مجعوخة احادی ٤‏ مجصسة 
. خالية » راذا كانت معاد لة دائرة فجد ؛ مرکڑھا ونصف قطرھا ٠‏ 
0 ( سە + ( صض+ )ا = 0(7:0۲۶)- ولا ئا ماس مین 
لوم 0( ن کے جانا 
)۵( س + ص٣‏ س اس + ٤ص‏ ہ۲۰ صفوم* ( 1) س + ص۲ اس ٤ص =١ ٤+‏ صفر 
۰( ۷) + ص؟ ٤+‏ س اص + ۵= صفره (۸) س۲ + ص۲ + س“ صفر 
(۹) س؟ +ص٢‏ +٦سس٤ص٭+) ١‏ صفر( )۱١‏ ض٢‏ +ص ۲ + صه ۰ 
أ لاجوبة/ 6۱ ول ٠١ ٠‏ كل منها تمشل معاد لة د ائرة ٠‏ 
( مه ۲ ي23 و (۲) ماس ۰) نق ۸ 
٢ ۲ 1 ۱‏ 


N 


(؟) شثل مجبوة احادية وهي [( « هب ؟ أ (4) م۲ ۰۵۰ ) ۰ 
تق = ياه (ه) (561) 6 نق- ه 1(6) مجبومةخاليبة 
اس 


E‏ کہ 97 0ءء 


A ۲ N 
E O مٍ‎ (1١ ( مجمؤة خالية‎ )5( 
20 ۲ 
جد اقصر مسافة منالنقطة المعطاة الى الدائرة المبينة معاد لتها‎ .٠ في کل مايلي‎ )۲۳( * 


ازاءها ٠س‏ 
CAS LY OD‏ +2 » 
۱ ( ص۲۷ 1۵ ) ۰ سآ +ض؟- ° اس )اض ١١٢۱ء‏ ٭ 
)٢(‏ ( ۳ 6) س٢‏ +ص ٢٦٢. ٢‏ س + ۲ص * ۰۲۱۲ ۰ 
الاجویة/ ۷ ۵ ۲ ھی 1۴ 
# (۲) في‌کل مما يلي اعطي نظام یتکون من‌معاد لستین احد اهما معاد لة د ائرة والاخری 
معاد لة مستقيم ٠‏ بین العلاقة بینهما او بعبارة اخری بين فيما اذا كا ی 
يمس اويقطعا EN E‏ و لایقطع الدائرة ٠‏ 
)١(‏ ص۔ ٢س‏ سب ٣‏ ٤س٢‏ +ٴ ص ٢‏ لا س+ اصبت ۲ ۰ 


(۲).ص» سب س ب سب و سآ + ضا + اة اد ` 
۲ ۲ 


(۳) ص» س + ۱۰ ه س۲ + ص۲ ۱" صفر 
الاجوبة/ (۱) پقطع الد اثرة ۱ ۲) پس‌الد اثرة ۱ ۳) لایقطع الد ائرة 


0 لتكن ه. -] ١‏ سوص) : ( سوص) < حلاح وص» مس محيث م دع 
۰ م سء( شوص) د جک ٤سا‏ + ص٢‏ سه اس 2114 ۰ 7 
۲ 
جد فيحة م في كل مسن الحا لات الثاليسة 5-5 3 
(٦‏ اننام n‏ 3 مو د ات ننن( ٢۲‏ اذا كان مي n‏ وس 


٠ احادية‎ 


(f‏ ا 0 3 مجموة خالية 


الاجویة( ۱) 1 ۶۱ 00 5 


مه 


9-0 م) :ص م س+ كو حيث مه ك 3 جم 
ولیکن د = (س وص ) وس +ض ۲« نق۲ » نق 2 ج 9 
ك٢‏ 
e‏ 
( ۲۷) ۰ اکتب ماد لة قطر الد اثرة ( س -۲) + (ص+ ()- ١۱ء‏ الى ينصف وتر 
الدائرة الذى يقع على المستقیم سب اسب ۳ ۰ ۰ ۰ 
الجواب/ اس + صب ۲۳ ۰ ۰ . 
۸۱ اکب معاد ال وترالداترة ( سب ۱۲۳ص ۲6۷ - ۱۱۵ والذی منتصنه 
النقطة ( دره ه ٥ر٣)‏ 
| الجواب/ یار بش وا 
و جد E‏ + :(صس )) = ٠١‏ والذى منتصفه النقطة 
(Te 1.)‏ 
کات ا ا جس 
(۳۰) اکتب معاد لة الد ائرة التي تمر من‌النقطة ( ١٠٠-٠١ ١‏ ) ومن نقطتي تقاط ع 


الد ائرتین س٢‏ + ص۲ + سے اضہے “٣‏ ۰ و 


.فاذا کان ل (] د » مجميعة احادية فاثبت ان نق ٭ 





س٢‏ + ص٢‏ ۔ اس + ٣‏ اص ٥٣۴س‏ ۰ 
الجواب/ س٢‏ + ص۲ + آ٦س‏ ہے ۹ص ٣اه ٠‏ 
جم ( )١١‏ اكتب معاد لة الد ائرة التي رین با ل وهن نقطتي تقاطع الداثرتيسسن 
اس+ ۳ + (اص+ ۸۱ مون ارس د +(می* ۷ ٩‏ 
الجواب 7 ۱۳س؟ + ۲ اص۲ + ۲س+ ۷۱ص" ۰ 
(TY)‏ شنم ا ( ۳٣س۔ص‏ بت ٠ = )١‏ معاد لة مجموعقا لمستقیمات 


المارة من نقطة تقاطع مستقيمين ٠‏ فجد معاد لة المستقيمالذى ينتي الى هذ» 
الم«جمبعة ويمس الدائرة س؟ + ص" + اس اص" ٠٠‏ 
الجواب / ؟سياص»- ٠‏ وأو آس+ صس ه بت ٠‏ 

. + (۳۳) اکتب معاد لة الوتر العشترك لله اثرتین - المستقیم لمار بنقطتي تقاطع الد اثرتين 
س٢‏ + ص۲ + ۲س‌سص ۰ ۰ ه ٣س٢‏ + ٣ص٢‏ + ۲س+ ص» ۰ 
الجواب / لاس س 46ص » ٠‏ 

٭ (4) جد بعد مركر الدائرة س؟ + ص؟ » آسن عن المستقیمالواصل بین نقطتي تفاطع 
الد ائرتین س٢‏ + ص؟ + هدس ۸ ص + »١‏ ۰ وسن۲+ص۲ + ۷اس ٹہ ٣ت٠‏ 


الجواب/ (۲) وحدة ۰ 


قاست 


6 پٹ‎ ×۷ ۶٦٦ 

س ۲ + ص ۲ * اآس+ آصت۰) تن ۰ 
الجواب/ (۱۰۱) وحد ات ۰ 

#1 )1( اتب معاد لة لد اثرة التي مرکڑھا يفع على المستقيم س+ ص= ۰ 6 وتمر بنقطستي 
تقاط دائرتين (عن- 501+ عن 00" E‏ 
و ور کہ ار وا اھ جا 
الجواب ( س + 0.۳ 06ے ۱۰ 

(10؟) جل اقرب نقطة من نقاطا| لذ افرق 1 لس ۱۳و ۷ت ۸ وت06 ٦‏ 
للمستقيم ۸ سس ص + ٣ھ ٠‏ وجد بعد هذ ه النقطة عن لمستقيم » 
اللا د ی ی رم 
۲ 1 


+« (۳۸) یی سکیا رسم مماسان للد ائرة س؟ + ص٦٢‏ سه * فجد 
۳ 


معادلتیہما ٭ 
الجواب / س اص2 س ٠‏ م كاسن صداص ااه ساء 
(5؟) جد معاد لتي المماس ين المرسومين للدائرة س؟ + ص۲ + 1س 5 1 ٠‏ منالنقطة 
EN‏ 
الجواب/ اس+ صب لم » ٠‏ 6 من سے اص + ۱۱ ۰ 
3 چه ال چة ناسین السسویتی هر س٢‏ + ص۲ ٠١,‏ من‌النقطة( > ٠١‏ ) 
الجواب/ ٩۸۰‏ 
225 رمم مماسان للدائرة ( سان + ( ص+ 2 ؟ منالنقطة( ۲ هس ۲) 
فجد معاد لة المستقمالواصل بین نقطتي التماس * 
الجواپ ‏ س+ اص+ هس . 
۲ ( 4۱) من‌النقطة ۱ ۱ هس د) رسم مماسان لله اگرة س۲ + ص٢‏ ٭ ۵ جد بعد 
المستقیم الواصل بين‌نقطتي التماس عن‌هذه النقطسة ۰ 
الجواپ 7 ١ر۷‏ وحدة ٠‏ 
)٢٤ (‏ منالتقطة ( س ۰٩‏ 4۳ رسم مماسان للدائرة سش۲ + ص سے اس + ٤‏ صب ۷۸ء ہ 
جد 5 المركر الد ائرة عن المستقم الواصل بيننقطتي التماس ٠‏ 
الجوا پ ۳ وحد ات ۰ 
EEE 50 (£4) %‏ رتم سا مان نام ا سے ٦اس+‏ ۲ ص+ ا۵س 
جد طول الوتر الواصل بين‌نتطتي التماس ٠‏ 
الجواب( ١١‏ ۔) رحدة ٠‏ 


ات 


٭ (45) جد طول ال ساسالمرسم للد ائرةاس؟ + ص٦‏ + سب اص - ۰ء منالنقطة 

2 ۲ 
الجواب / ( ۳). وحدات ٭ 

16٩ (‏ جد معاد لة المتاس‌الترسم لله اکرقن؟ + ص؟ + ۰ اسب اص* ٩‏ تا * لماز 
للمستقيم آس+ صس ۷ ۰ * 1 
"الجیاب/ ان ا سا ا م اع لاس م۲ ۱ هت 

( ۲۷) جه مخاد لة العماش المرسم لد ائرة سن؟ + ۲ + اس + عص< ۰ وا لحم ود 
على المستقيم من اص+ ٩‏ هت ۰ 
الجواب/ ص+ كاس+1 »ع * و ص + ۲ سے 1= ° 

)٤۸(‏ اذا كان الستقم حب + تل » ١‏ يسالدائرة سى ؟ + ص؟ » نق ۲ فاثبت 


ا 


N 771‏ ات اا دو صفغر ٠‏ 
21 ب٢‏ نق ؟ 


رہ اناغ 8 :%2( 000070۸ 6 000 
دائرية ٠‏ ۱ 
تلبيح للحل/ .. جد معاد لة الد أئرة المارة بئلاث نقاط منها فان ا ححققت الرابعة 
هذه المعاد لة فا نالنقا ط الاريع دائرية ٠‏ 

( ٠ه)‏ اذا كانتالنقطتان ( ه 6 ؟) ٠‏ (ل ٠١‏ ) نهايتي قطر ه اثرة یس مخسور 
الصادات ٠‏ فجد معاد لات هذه الدائرة » 





ارب رر کی انت لالس ام تر 
۰ ۵ ۲ 
٭.(٥٥)‏ جد طول الساسالمرسم للد امز سآ ٭ ص؟ سص+ ٢س‏ ت۴ ٠‏ ومن النقطة 


لک ا 
الجواب ۸ ۳۷۷ دة 
::“« (85) جد معاد لة الد اثرة المرسوية د اخل المثلث الذ ی نماد لات اضلاعه - 
سے اص ۱۹× و ا ا ن 
الجواب/ س۲ + ص۲ + سے ×٢۱‏ ۰ 1 1 
,۰ (۵۳) جد معاد لة الد اثرة التي تمر پالنقطتین ( 6 ۲۵) » ( 1 هس ۲) وبرکزها 
بقع علی محور الصاد ات ۰ 1 
الجواب ۸ س٢‏ + ص۲ + هص- ۰۳۰ صفر 
د (4ه) جد معاد 5 الدائرة التي تمر من منتصفات اضلاع المثلث الذی رو وسه التقاط 
( ا ون ۾( )٠6‏ حيك أ واه اح le‏ 


î E‏ ات کل 


الجواب س ۲ + ص٣‏ ب سسس س + ص = صفر 


اس 


ا 


(۵۵) جد معاد لة کل‌منا لمجموعات التاليسة «س 

ه ]1:۱ نقطة بحیث مجموع مريعي بعديها عنالستتيمين س ل ۲ص = 

۷ ه ٢س‏ + ص* ۲ یساوی ۷ دائما ۳۰ 

ھ ڑا 1۰ نقطة بحيث بعد هأ ع نالمستقيم لاسن + 4ص 1 ۰« یساوی مرسح 
۲ بحد ها عن‌النقطة ( 4۲ ) 1 

ىه 0 E‏ نقطة بحيث مربع. بعد ها عنالمستقيم س + ص - " ويساوى مساحة 
" 'الستظيل المحدد بالاحدائیین والاعمدة التازلة من‌التقطة علیهما ۴ 
الاجیۃ 5 1 سه ص) 6 ۵س؟ + هص؟ - ۲ اس* ۲ص + 2۲۳ 


ھ = ( س٤‏ ص) ٠‏ ٥س٢‏ ۶٥ص٢‏ ۲ اسب ؟ ۳ص+ ٦٦ى ٠‏ او 
۲ 


٥س‏ ۲ + ٣ص۲‏ ۱۷اس 1 اص + 1-۹ 
مھ ( سء ص) ST HAT LS Rd‏ 0 
۳ 


٭ (۱) برهن ان‌المستقيمات سب ۷ ضس ٥‏ « ٭ و سص ع۰ 
سب اص 7 ٠#‏ ومن + لاض + ات س * هي اربعة اضلاع على الترتيب لشكسل 
رباعي د ائری * ثم جد محاد لة الداثرة المارة برو" وسه ٠‏ 
الجواب / س۲ + ص۲ + آس+ اصت ۲ تا ۰ 
* ( 0۷) جد معاد لة الد اثرة التي‌تمر بالنقطة ( 1 ۰6) والتي تس المستقیسسم 
۲س + اصت 4 ۰ عند النقطة ۱ ۲ 6 -۱) 
الجواپ/ س۲ + ص۲ ےم اس ٢س‏ ۴+ ا٭٭ 
(لمه) جد معادلة الدائرة التي تمس المستقيم س- عند النقطة (٭٭ء ۰) والستي 
تقطع من المستقیم ص + 4 - ۰ جز طوله ( 7) وحدات ٠‏ 
الجواب / س٢‏ +ص؟ + 4س ٠ «5١‏ وس؟ +خاص؟ ب اسن+ 83ه ٠‏ 
[ ۵4) الدائرة س۲ + ص؟ سبهس-ساص* 1 ۰« صفر تمس‌محور السینات * فجد قيمة ۰ 
یت ا داع ثم جد نقطة التماس ٭ 
الجواب / اک وحد ات ( ۲ 4 ۰) ۰ 
( 1۰) جد تیم ك داح ه التي تجعل منالمستقيم س ص+ ك = + ۾ مماسسا 
للد ابرة می؟ + صی؟ + 4 امی+ اس + ۱۸ - صعر یت ا جع 
الجواب/ ذه ب أ هن كه وآ 
)1١ (+‏ رسمت ساسات منالنقاط ( ۰۲۰ ۹) یھ( ۷۰۳۰) + ( ه5ه؟5) للدائسرة 
ا ا ای وم 2 6 205 پرمن 1۵1 ران الا بعد س افا ای 


1 





ملاحظات _ 

7 سس دك سمل میا سکیم دل جنه چیه 
غير خاليسة ٠‏ 

٢۲‏ ق: ك س ح متداظر مع النحور الثاني چک (۷ی) (آذاکان 
س 3 ثك ) فان ق ( س) * ق ( سس) وس ی نك 
او بعبارة اخری اذا کان (سء ص) ود ق‌فان( -س صا و ق » 
۷س مس ج لك چسهق متناظرمع الیحور التاني حيث ق : لسه؟ 


٣ا‏ : ك سسه ج متناظر مع نقطة الاصل سے ۷اس و ۵ » ۷سس 
3ك فان ق ( س) » سق ( ساس) 

او بعبارة اخری 

اذا کان ( س و ص) و قفان( سو -ص) د ق ۷۰ اس ه 
سس ود ك > ق متناظر مع نقطة الاصل ٠‏ 

4 تط ( ك ) هي مجموعة التطبيقات ال عد د ية التي منطلقها ك وستترهساح 
)٥‏ اذا کان © 3 تط ( ك) بحيثان لل (س) - صفر 

۷ س د ك فان يي . يسى بالتطبيق الصفرى 

1) اذا كان كلمن ق »ل ج تط ( ۵) فان 

SCOOP‏ پیت زین 
ROE‏ 3و ك ۰ 

6ق 09 ) 5 ات یت وی هل او 
کت ٭ل (س) ۷س وك 

() (ق 6 )۰ د ۱ 


قل(سا سس د ۵ 6ل ( س) چ 
پان 1 


(4) جح ق د تط ( د۵) بحیث ( 9 . ق)(س) ه اق( س) 
۷ س و ك 

(ه) (ا1ی) دج ی 
سوك »دح 


و 


() او کان ق و نمه (ك )ون 5( ) =1 + س+ 1 


1 تن 


وم وچ 1 E‏ + آن رد 


e‏ اچم 
آن اعد اد حقيقية وآن ن 3 ط 
فيس ق تطبيقا عد دايا متعد د. الحد بد منا لد رجة ن 
م۰۰1۷ لیکن ق. .و. قط .( ك) ۱ 
ر(۱) ق محد ود من‌الاعلی سم( 3 ل 3 ج) ۸(ق ( س) < ل) 
(۰ ۷ س د ك ) ويقال ان ل حدا اعلی" ۱ 
۸( ق محد ود من‌الاسفل چسه ( 3 ه د )۱۸ ق ( س) 
1 اهاز 6 کم و رن 
ر( ق محد ود سح ق محد ود من الاعلی و ق محد ود من‌الاسفل ٠‏ 
ق غير محد .د من‌الاعلی ہیی ( 0 ) سے العدی 3 سه المنطلق 
بحيث ق ( س ) > ل 
ق غیر محد ود من‌الاسفل " کے 7م کے البدی» 3 سا و السنطلق 
کیٹ یا یا < هھ 
ق غیر محد ود کے ق غير محد رد منالاعلى اوغير محد ود منالاسفل 
ق محد رہ بسچ ( ¥ س) ( اذا کان س ی ۵) ( فان ول وح»* 
بحيث | ق (س)| حر ل 
قغیرمحد ود چک (۷ ل ) (اذاكانل وع**), 
3 س ود كبحت | ق(س)| > ل 
(۸) ۷ي چ نط (۵) هآ ب وم 
يقال ان أ اعظم تيمة للتطبیق ق اذا تحقق الشرطان التالیان +س 
)١‏ 3 س و نطلقی بحیثاق (.سن رنه 
٣ 1‏ فق (س) ) نقطة اعظم فوح التطبيق ق 


Pofynonial 


ويقال ان ب اصغر قيمة للتطبيق ق الى1 تحعق الشرطان التاليان #٠‏ 
0( 3 و نطق نأ بسيث إن < عن ياب 


] ۷ن د منطلق ق فانق (س)ك ب 
وتسی ( س » ق ( س ). ) نقطةاصغر قيمة للتطبيق ق ٭ 
۲ ۲ ۱ 


۷ 


(۹) لیکن ق 3 نط ( ۵) ولیکن ح د ك 7د + مر وج نان 
)١‏ ق متزايد في ہے چس اذا کان س ر ع 
< ق (س) ۱ 
۲ 1 
۲( ق متنا قص في ى هه اذا کان س < 0 یز سا >ق(س) 
۲ 
۳ ق رتيب في ح چ ق متزايد في ح او ق متناقص في جح . 
( ۱۰) مح ( ك ) مجموعة كافة التطبیقات العد دية المحد ود ة التي منطلفپا كه 
ومستترها ح .: 
ملاحظة / اذا لم یذکر المنطلق فان المنطلق هوح 
ملاحظات على التمثيل الد يكارتي للتطبیقات العد دية 


اولاے کل تطبیق من النوع ق ( س) - اس + باحیث ۰ ب د ح يعتبر معاد لة 
مستقم ( Tinear equation.‏ ) يكون )١‏ متزاید ان اذا کان أ 
موجبا و ۲) متناتصاً ید اذا کان أ سالبا و ۳) مستقیما یوازی المحور الاول 

اذا كان أ » صفرا 

2 ۱ 


امثلسة 


) ق ( س) = ۲س + ۶ 





( شكل كس )١‏ 


ص 


۳ ق:] س > ه ۲[سهح بحیث 
ق ( س ) « س 


س 
س ص 
ے۲ 1 
5 ۲ ( شکل ۲-۲) 


ات 


٤ا‏ ق:]- ۱۰۱[ لا ۲ ےت ین 
بحيث ق (س) = س 





۱ شکل اسه ) 
ص 


٥‏ ق:]-5ه- لا (] ماه ع 
بحيث ق ( س) » سس 
س ]ص 
۳ 


0 (شکل ۵-۲) 
۲ ح/]-”ء (] سهح بحيث 5 


ق ( س) » ساس 


سر ص 
کات 3 
کت ات 
۷ ق: آسه ح بحيت ان )ا 


مین اد اس وج٠٢‏ < س < 1۰ 


س 







ہے (فکل ۷ 
7س“ 0+ - آس؟ + ب‌حیهآ »ب دح ۰ 2 5 صفر 


( قطع مكافي* 80012تور | ) 


)١‏ برس شکل ۱ اذاکان أموجبا 
۲ يرس شكل م ادا کان آسالبا 





كل ته 


ا 


امثلة 


٢س ق دح هح بحیث ق(س) ٭‎ )١ 


۲ ق :ح ے ح بحیشثاق(س) ٭ س٢‏ س٥‏ 
20 كي ق(س) - سے 
حو 6-۵۰ 53 
عندما ق (س) = ۰ کے س۲۴ 
حت ۳۹ ۳۵ 












۳ ق :ج سح بحیث ق(س) < > "سس 
عند ما س۰ کے ق( س ۸/۰ 
سه (۰۰ 016 3 ق 
عندما ق(س) ح٠‏ سے س=۴ ۸ 

سے ( ۰۰۸ ق 






٦7ق(س)‏ ٭ س؟ اس ٩+‏ ۱باکمالالمریع للمقد ار 
1 ملاس ونالك باضافة ( ل مسامل ۱۱ 
۲ : 
وطرحه من‌المقد ار 
ق( س) = س1س + ۹ س؟ 1+ 1۹+ ۱۹ 
2 زور ۳ )۲ انتا س 





CIT IE) 





(١ 
٢٦" 
0 
"٤ 
(e 
1 
۷ 
۸ 
0 
۰ 
۱ 
۱ 
(1r 
۱ 
(ne 
1 
۱۷ 


۱۸ 
۹ 


٢س‎ س١٣ ق(س) » لم‎ 0۳٣ 
ق ( س) = ۸ے( ۲ س+ س؟)‎ 
ق (س) هس ده( س؟+*اس+(ل_-()‎ 
5 (س+‎ ۹ = 






(خکل ۲سا ۱) 


تعارین( ۱-۲ ) 





ارسم مخططا د یکارتیا لکل من‌التطبیفات التاليسة #٠‏ 
ق (اس) ۰ س۲ 
ق (س) = س 
ق(س) ۰ ٢ےس٢‏ 
ق( س) = ۳ + سا 
تا نا دا( + ٣‏ 
ق اس) 2( نے 
ق( س) ۰ (س+ T(r‏ + ¢ 
RENG‏ 
ق(س) = (س+ t—‏ 
اس 7 ۲2 5 
قل(س) » س؟ه /,, 
ق( س) س۲ + اس+ (١‏ 
ق(س) ۰ س؟ ب اس+ 6 
ق(س) « س1 م س+ ١9‏ 
ق (س) = س۲ + س+ ۷ 
ق(س) × ٢س٢‏ س٥‏ حیث ق: "سم 
ق(س) ۰ ساس٢+ ٣‏ 
را س اذا کان س٢‏ > ٩‏ 
ق- ح هح بحيث ق( س) 7 4 . اذاکان س ۲ ٩.<‏ 
لیکن ق »ل .حل ۵ 4 ۵ س ۲ و تسه ۲ 
۲ ۲ 


بحيث ق (س) » س5 ل 1 


۵ 


ثالئات 
)١‏ کل تطبیق منالنوع ق(س ) - | اش ب ہر E‏ 
حیث ۱ باوى و ح وأ ٠‏ 
۲ كل تطبيق من‌النوع ق (س) « مس | أس + | + ح يرس على شكل ار 
حيث أو با ى 3 4 اعد . 





امثلة 
١‏ ق*ع سوع بحیثق ( س) ۰ |س | *؟ 
ق(س) ها س+ ‏ باس > ٠‏ اق( س) - سسر؟ ] ليا سخ 





اس رص 
0 01 
۱۱ ا ا 
( سكل ۰.۲ ۱) 
) ق(س) = | 3 س| 1 مرس 
۱1 ق (س) 6۰+ س6(۷+س)> صفر هس سا 
م 1 
E‏ 
. 1 سح 


(۲) ق(س)» سس ۷۷ +س) < صفر مم سحت 1 


سر س 
E‏ 
۱ 

(r‏ ق(س) -1- |س| 


۰ & ق (ساء ٤سس لاس‎ )١( 
٠ ق(س)۰ 4+ س پاس حر‎ )۲( 


من اص س اا ص ۱ 0 
٠‏ |4 ۰ 42 
0 20 (شکل )۱۷-٢‏ 





1 


۹٤۲‏ یس دی 
(ی(س) )سس ۷( سس) هس بح 4 
س( ص ر 








‫َ it 
1 ۰ 
6 اق(ض) * س‌سا ۷( ٩ب س)< ۰ ہے پاس‎ )۲( 
)۱۸ ے٢ س ( شکل‎ 
عو‎ 
۸ 
[| ق (س) 4۰ |4-س‎ ۶ 
0 ق( س) = س ۷()-س)ی>‎ )1( 
س| ص‎ 





( شکل )۱۹-٢‏ 
(۲) ق( س) = سس ۱۷۷سا :چس < ؟ 
من | صنل 
ه| ۰ 
Uf ¢‏ 


٢س‎ | س٢]‎ ۰ ق(س)‎ ٦ 
2 قى( ص) 5 اناس ۲(۷ س )> ° ۷اس ےج‎ )۱( 


سم صن ہا 
| : 

7 

(۲) ق( س) دسا /۷()-س) طط * حیے “اس >) 
س| ص 


٢‏ ت؟ 
٦‏ 0 


نم 


)1٠١-١ (شکل‎ 


کت 


(r 


(r 


۲ 
(A 


ق (س) = |س- |٣‏ - | س+ ۲ 
سب ۵۲ ۰ کے سن * دس ]واه اس بآ 
.۲ 
پیلپتل. 
(۱) پس < -۲ فان ق( س) « ۱ 
( ۲ ¥ سوا[ تاه ۳ نان ق (س) تسه ۳) +( س+ ۲) 
ی(س) ٭ ١٢س‏ 


+ پوس چ٣ نان ی( س) = ( س-؟) ے( س+۲)‎ (r) 


AA 9‏ میدس 
مه ا E TY‏ 
کپ پ س ¥" 


بي سب 


مكل ۲۱-۲) 


تماریسن ٢-٢‏ 
سس 


ارسم مخططا د يكارتيا لكل منالتطبيقات الثاليسة ٠‏ 
ق( س) » || 

ق (س) = د | سا 

ق ( س) = س | س| 

فى( س) - اس + ۱۳ 

ی( س) * ۲۱ -س | 

ق(س) - |سه ۳ 


ق(س دس - 14 
ق(س ) ۰ |س۲ - ۸| + ض؟ 


[1 ق( س) ۰ |4س۲-‎ ٩ 

۰ ق( س) -|هس۲ =| + ۲ 

۱) ق( س) ۰ |س۲ + ۰ +۱۷[ 

۲-۱۷ - ق(ش) ٭  |س؟‎ ۲٢ 
| سا۔ س+ ].س‎ (قس٣‎ 

۱ + ق( س) ۰ ۲۱س- ۱1+ س‎ 0٤ 
: ۲ | ق( س) * س |س‎ ۶ 
]۶- 6س) × ]س۰ ۴اس‎ ٦ 


ساك 


۷ ق(ض) ۰« |س| + [س- ۳[ 

۸ ق(س) ۰ ۲ |۲س + ۲-1۱۰ 

۶۹ ق( س) ۰ |س + ۱۱ + اس | 

۰ ق(۰س) ۰[س- 4[ 

1 ق( س) =| اس + ۱۷۲ 

۲ ق(س) * ]شش - 1۲[ 

۴ ق( س) -|ه س ب 1۰| + ۲ 

ق(س) ه- - [هس-١١|+)‏ 

۰ ق(س) ۰« |- آس۲ + ۰ ] 

٢ج‎ س١ قا دخ سهح يحيث کت‎ ٦ 
قرس) ده‎ 


E 
۲ سے ٭ اذا کاتت سه‎ 
ق(س ) - مان اس"‎ ۷ 
ق (س ) ٭ س اس |+ سے‎ )۸ 
ق" ع ےی بعيك کات عد دحنقيقي؛‎ ۹ 
ےا‎ 
صفراذا ن س عد دصحیح‎ 
۷ح هج بحيث قلس )ء- اس ۱+ من ۲|+ سس‎ lT 
بحیغق (س ) سا ۱ - میا +س‎ tt ۲۱ 
را بعا۔۔۔ کل تطبیق منالنوع ق( س) ۔ ا و ا‎ 
یرسم علی شکل رز اي مقراید اذا کان ا مزجبا‎ (1) 
ورس علی‌شکل پا" ای متتاتعی آذا کان  غالبا‎ )۲( 
- ۳1 امد‎ 
لیکن تی = آسے ح بحیث ی (س) = س؟‎ )۱( 
9 حیث * س: ٍس دح »۰ س‎ 


سز حر 
اه 


0 ی 





( شكل1؟) 


=۹ 


() ى: ع ت4»5] هح بحيث ق( س)» ۸ سس۲ 
ص 4 








تما رین ۳-۲۸ 





ارم مخططا د یکارتیا لکل منالتطبیقات التالیے ٭ے 
( 4۱ .ق(س). ۰ صس۲ (۲) ق( سک ص۲۲ (۳) ق ( س) ع سص۲+ ۲ 
() ق(س) ۰ س۳-۲ (۵) ق ( س) « -آس۲ +۱ 
و Em SN (TENG‏ 
aE ENS IY + OS OD‏ 
ل ا 
05 قد سن) ع ( رس »)5 (۱۴٥)ی(يس)۔‏ ( اس+ ۲+۳ 
04 ق(س) - ( كس + )"5 )1°( T(r +t -T = (w ) a‏ 
117( 3 س( = | + 6[ (1Y)‏ ق(اس) - إلكس5؟+ | ۲ 
(1۸) ق(س) = اس ۱۳+ * (9) ق(س) - |س۲+ ۱۱ 


(۲۰) ق(س) دس |س۲| + س۲ 


©) التطبيئات السلمية 
ق( س) * [ س] حيث [س ] ۰ اتبرعدد صحیسح سے اس 
او یعرف [ س ] “ ت چے ن جرس ر ن * ۱ حیث ن عد د صحيح 


نعل 
ق( ۳) ۰ [(۳]ھ۔ ۲ 7 س( 
ق( ار )۲‏ [ار۳] سم 3 
ق( ۲) ه ([م۳] »۲ وین ۷ 1 
ق( دار٣‏ ) * [-ار٣]‏ - 1 j E‏ کیا 
۶و کا وا 
۰ جم 
)١‏ لیکن قح سح بحیثق ( س) .* [س ] 2 
پس د .۰ :1۱۰ ح ق(س) ٠»‏ 19 


باس 3 [۱ ۲۰ [ تهق(س) ۱۰ 
پاس 3 © و(ساء؟ 
21 ( مکل ٩٥۲‏ ) 
3 ]1.1 ¢ ق( س) - ا 
¥س 3 ۲7ء ا[ قا(س) دا 
۷ س و [ ۰[ کے ق(س)۲-۶ 


۲ لیکن ١‏ 
ق ]٤٤٢٤-[ ٠:‏ سے ع بحیٹ ق(س) = -۲ C3‏ درسم 
NCH UO EAS‏ 
”يبيب وم 


اس و [ ۱۰۰ لد سے و(سا ےہ 
۷س د 56813[ حي ق(س) هل" 
لاض و 38857 جه ى(اس) ته 
پس 3 [8٠‏ مق( س) ۱ 





ق( )=۸ 
۷س د 1۰۰١17‏ هه ق( س) ۰ ۲ 
٠-7 3 wy‏ ا[ سے ق( س) ٤=‏ ( گل اب 1۲۱ 


1 


لیکن 
6 ىء گب "70 






رپس 3٢‏ ]٭ مج بقل س) ۰« ۱ : ہے 
۷۷۷٦٣‏ 4 4 ۲د ۵ 
پاس وا ےا ]ج ق(س) ۲۰ ۶ 


باس د ] ا (N:‏ ے ق( س) ۲۶ 
پر رہ وہ ۱ سے ق( س ) »۰ ( دگل ۲۷-۲) 


6 ق* 7 ۰۲  ]۲‏ ح بحیث ق(س) ٭ [wr]‏ 
پاس 3 ۰+ پا[ سع ق(س) « صفر 
پس وج ر( (١۱۶‏ ے ق( س) ۰" ۱ 
باس 3 ٹر ہے ق(س) ٢٢‏ 
۲ 


1 ۳ 
پ سا 7ڈ زا ہر( سه ق(س) و 
۵3 ۲ ۶ ۶ 1 
ملاس 3 3- لا از سح ق( س) ۰ ہلا 
يس او وله سبال ے ق(س) ٭-؟ سے انچ 
۱ (س) مہ-٣‏ 
57 و > ف ل کڪ قاس 







7 7 تد وا ری وک مم 
ملاحظة/ 5 2ھ ٰ 
بن ملاحظة التالین اعلاء يگن وت الامجتاج الثالي 
(0 اذاکانی (س) - لب س] گانت سب > عقر + 


نانافترات کون [۰ > [ ۰ [ > ۰ چ[ ۰ 
گس ۰۰۰ ۲ 


)۲۸ ٢ (شکل‎ 1 ۱ 


)٢(‏ اذا کاٹ 8 < ۰ نان النثرات تکون بالترئيب التالي ٭- 


E «e r $C l= 
: علبا پآن -ب_في هذ » الحالة كنية موجبة‎ 
05 


A 


دس 
شال() ق : ع سم [-۱۰۱] بحیشاق( س) - (-1) 
حيث [ س ]. ابرعدد صحيح يج اس" مد 
لاس س3 [1٠١[‏ حم ق(س) ١١‏ 
۷ س و 583173[ ےج ق(س) ١ا‏ 
اس و ۲۰۰۱ 1 سم اا و 


۹ 
< 


3 ا کے ق( س) = سا 
1-5-3[ عي ق(س) ١١‏ 
پوس و [-5:-58 1ه ق(س)» سا 


سان ننن ٢سا‏ 


ارسم مخططا د یکازتیا لکل منالتطبیقات التالیے ٠‏ 
)١‏ ق( س) » سه ۱ 
۲) ق( س) = LE)‏ 
؟) ق( سام [س + ؟] 
؛؟) ق(س) 7س ] 
٥‏ ق( س) * ۲- [س ] 
)س = [س ]+ ۳ 
۲ ق( = 3 [Lw‏ | 
۸ ق(س) « - [۲+ س ] 
۹ ق(۱س) - . .| [س]] 
)٠‏ ق( سے حا | دسا 
)١١‏ ق( س) - سب [س] 
٦٢‏ ق(س) ۰ س + [ س ] 
٣۳‏ ق( س) * [ س] ات س 


1۱:0 ق( س) و چاس ۵و(‎ ٤ 


۰ ق(س) تا اس ] + [س ] 
٦‏ و( س) + وھ ] ۱ 


۲ و | س ا زع ] | 





5 
< 


کور =( 





۱ اف اقاکان سن و [۷۰] 
(IA ۷‏ ۰۷-5 ۷] لهاج بحیٹ ق( س)= اسع “أشاكان س 3 [-*ء 1۰ 


٭ )1٩‏ تی ۽ ح للح بحيث ای | ۷ د ع | [-۰۲ ۲[ 
SEE‏ او ۱۳۰۹ 
]ات 


)٦‏ التطبیقات من‌النوع 
5 یت ا اجا نغ ڪر ۾ لك 
آس + ب 
وعاء أ + صنفر 
حر ہریرہ مستقيما محاذ يا شاقيليا. يعتبر الستقیم ص- د ستقيسا 


محاذيا افنيا اى ان:بيان التطبيق لايقطع ای منالحاذ یہن انعا يقترب من كل 


شهبا حتی یصیح وكآنه في وضع مماسي لكل شهما - ب 
اتل 









ہت 


۴ ق ۰ ٤۰۲۔٢‏ سمح بيت لد اه 
سج۴۶0 





مذ 





٣ا‏ ف؛ع | (-ا] هج يحيثق(س)- 


س+1 





( شکل )۲٣..٣٢‏ 
6 لیکن ق: ع |[-1] سهی بحیتاق(س) - متسد 1 
س* 
DS‏ 5 کے 





س+ ۲ ,+ T1‏ 
سه ؟ المحائى الشاقولي 
صس- ۲ البحاذی الامتي 





(شثل آسا ۲) 


= 


11 
تىارن ج 0 


ارسم مخططا د يكارتيا لكل منالتطبيقات التالية ٠‏ 
١‏ 2 يلي 
قاس سےا ۷ س. هو 1 
؟) ق(س) ه طلم کت 
ق(س سوچ نو و ہی ۱ 
۳ ق (س) « سل + ۱ حپث س ده 
س 
22.0 ض٢‏ حیث سا ده 
سم 
۶ )ا ا ایت ہی e‏ 
سس 3 
DO‏ کات E‏ 
س 
۷ ق (س) « سل حیث س الع ٣‏ 
س 


عا (س)۔ لعل حیث س چ ٭ 
س 


1) في (س) س 





1 کب #‡+ ۰ : 
۳ تل تا ۵ ۲ 1r‏ 
EE EU‏ جر ۷ ۳۵ ۰] بل( 
فرش -(-[سع لاس »> ١‏ 

-5 رسع اوش اح لم 

اله دیاس ا 





۱ ق: ع سح .بحیث مت 207 
لاسا ات" EE‏ 
س اس | 1١١‏ لاس فا 0۰ 
1 سپ ۳ 
٦٢‏ قح سح بحیث ق( س) - ERE‏ س چ 9 


اا 
۲ 





|س* 1۳ 


کر ی کم سا لاس 4 r‏ 
٦‏ عنلدباا سه ”؟ 8 


امثلة عامة علی التٹیسل الد يكارتي 












۸٢‏ جح -حح بحیث ق( س) = | اس پاس )ا 
٤‏ س٢‏ س ١2‏ 


ص* ٢س‏ پ س۳ا ص سا 
س ر ص س | اصن 
1 1 ۵ 1 
۲ 0 0 ۰ 
(شتل ۳-۲) 
) ق: ] سا ه ۲[ سع ج بحیت : 
ساب ساذا كانت ب <٢‏ س سج ا 
ق(سا» 5 اذا كانت ب ١‏ جز ساح ۱ ری 
آسس اذاکانت ا< س < ۲ 


کت 0 ص" 50 


- 7 
ج1‎ 
UTIs ) 


و ق سوح کت ۷س 3 [-۲۰۲([ 

: سدس | ۷ دع / [-۰۳ ۲[ 
“لاسن و 1053[ خم و(رس) -. ٠١‏ 
واس 3 [561؟[ ح» و(س) -؟ 
ياس 3 756453[ ع ق(س) -4 

لاس د [ سذه [١‏ حي ق(س) سد ١‏ 
اسن 3 5-1 ساڑبےی ا 
۷ د +٣7‏ ا[ سے ق(س)= ا 


ادس ب سو إس قد ]|1 , 7 7 
۷> 0 2 ۰ رت 


ص ش87 .ص٣س‏ 


سن | ص 

3 ۲ 

۱۰ 1 
ئ2 


۳ 
٣-۔‎ 





حا ابیت 


وا 03 سبح بحيث (عدع بس د 1161 
5 21 36 
سس اس که 

1 

1 سس ۲ س شیه 

پاس د [ ۲۰۰۰ [ عم ق(س) م 

پس 3 [۲؟؛ [ حه ق(س) ۳2 

يس و [4 +11 سه ق(س) ۲۳ 

ص» اس ا سر سل i‏ 

1 ۲ 


۰ دی هم 


ار 





س اص 
1 

+ معا (شکل ٢ے‏ ۲۸) 
سے | اس و ]-۳۲۰۳[ 


۰ ق ح سملەح په ۰ 
4 کا 
و کر س) ۷١اس‏ ک٣‏ 


2( + س) لس < ۲ 

: ۲ 

لند رس التطبيق قو ح سهاح بحيث ق(س) - ]س؟ ب ؛ | وبمد 
ذ لك نرسمالسوال السطلوپ 


ےس١١٥‏ ۷( میا )د مقر بای و ]ا آل 
فد - لب ی ۷س٢‏ سا) کک صفر ےہ ۷ سو ع( 1e‏ 





ص © سا ت٤‏ ض ۳ ا ن سا 
سس | ص 
3 ۱ 
۱ 
والان يمكن کا فو يلي + (مکل ۱۳۹-۷ 
93 ۵ سس مت مش ( 9 + س ) صد س٢‏ سا 


2 





"٦ 


2 1 'الشكل 40-5) 


رال 
لیکن ق ۲ بک ےج یحم وای |د انی ا[ ۷س 3 [-ذول] 





3w :‏ 1-7 ء1[ 

5 الخ ےب 5 عردم 

ق( س) × سس٢‏ × س ےس٣‏ پاس 3 [صفر 16] - 

ق(س) .> دسا ×( سا لاس 3 زساء 10 : 

ص» س من۲ ص = س٣‏ 

س ص مني ص 

(شكل 5١4؛)‏ 
ے شال ۷) ق "ع سح بحیٹ سل بس و [..ه[/(؟ 
س 


ق (س) = سا ۷ س در صفر 





۱ (شكل ٢ے٤٦)‏ 
مثال ۸) ق رح بسح بحیث ق(س) » E‏ لاس د [ب وال 
سا ۷س د [1ءبJ‏ 
حيك أو جبيطة الاعقااد الزوجية وان أ » با عددان صحيحان متتاليان 
.جس و 3163ل ےے ق(س) " من تب * 50 من 
چس د3 [ ۲۰۱ [ سه ق(شس) ۰ ۲ سس 5 
باس 3 [ ۰۲ ۲ ل سه و۱ - سب ۲ 
لاس و [۱۰۲  [‏ ی (س) دا ےس 
۰ وا ره سین 
۷س 3[- +۰[ ے ق(س)- اس 
يت و ۲ ۱-۰[ DR‏ 


(شکل 1۳-۲) 


امتلة على التطبينات الہد دیة العتناشرة 





۱ لیکنق : ح سسهح بحیت ق(س) « س+ س۲ 
برهن ان ق متتاظر مع تقطة الاصل 
البرهان 
ق( س ) =« سن + س٣‏ 
ق( س) = سس٣‏ 
اق ( ماس ) ه س+ س؟ 
۳ ۱۳ - یا ر و 
۰ متناظر مع نقطة الاصل 
٦ا‏ لیکن ق: ج سے ج بحیتفق (س) ٭ س؟ ساس؟ +18 نيرهن ان ق متناظر 
مع السحور الثاني ١ ٠‏ 
البرهان 
عو وی اہ سی ہے یا ا 
۶ هس سا م٩‏ ۵۱۱۱۹ و( مرا 
۰ ق متناظر مع المحير الثاني 
۲ لیکن ق *ج سسهح بحيث ق(س) * ۲سس؟ 


۱ هل ق متناطرمع النخیر الثاني ؟ برهن فلك 
۲ هل ق متناظرمع نقطة الاصسل؟ برهن تولك 
ق غير متناظر مع نقطة الاصل ٠‏ وبر مثناظر مع المحور الثاني 
البرهان 
ق (س) = ٣س‏ 
۰ ق( ساس) ٣‏ +س٣‏ ق( س) 
۰ غیر متناظر مع المحور الثائي 
سق ( س ) = ٣س‏ چ ق(س) 
غير متناظر مع نقطة الاصل 
4 لیکن ق : [-۲ :۲] سح بحیثق(س) * سا |س ]| م 
هل . ق متناظر مع الحور التاني ؟ 
برهن قولك ۰ وارسم ق فسي الستریا لاقلید مب 
البرهان 
پوس و  ]۲:۰[‏ انق( س)= س٣‏ سس 
وا سج سا (٠‏ نانق( س) « سس۳ 
آن‌هد| التطبیق یسلك سلوك التطبیق 
ق(س) -س] والذی یکون متنا ظرمع المحورالقاني (شکل اس ؟) 


AA 


«) ليكن ق لع ها سهح بحيث ق( س )= ٦س‏ 
اهل انق متناظر مع السير الثاني ؟ برهن قبلك 
البرهان 
من ملاحظة المخطط البجا ور ھ 
3 0 قن كن( رڈیل ق 
۰ قغير متناظر مع المحير الثاني ۷س 3 [-۲ وه ٢‏ 
ولكنه يكون متنا ظرا مع المحورالثاني ۷ س د ۰۳-7 ۳] 









(شکل 10-۲ 
٦‏ لیکن ق ج سپهح بحهث ق(س) ۰ |۲سس | 
هل: .ق متنا ظر مع المحورالثاني ؟ برهن تولك 
من لشکل النجا ير تلاحظ انه 
3 و ق بان( ب 1:۲ 3 ق 
ای‌انه ۲3 وع و 3 -۲ "3 علکن ِ 
۵ ۲ دق ۱۲ 7 
۰ ق‌فیر متناظر بع المحور الثاني لکنه متناظر 
مغ الستتم س= ٣‏ ( کل ۲)) 
امثلة على التطبيفات الهد لدية المتزايدة والمتناتصة " 


1 
۱ 
١ 


١ 
۱ 
1 
۱ 
١ 





۵ لیکنق : ح سح بحيث ق (س) » س؟ ب 4 برهن أن ق متزايسد 


البرهان , 

ا ما بب 

اذا كان س < س سے س٣٢‏ < س٣‏ کے سل 4 < س٣‏ )ا کب 
) 1 ۲ ق( 5 ۸0۸ ۲ 
قاس | قاس 

۲ ١ 

۰ ق متزاید ۷س 3ح 

۰ ق رتيب ني ح 

)٢‏ لیکن فق : حج سسهح بحیث ق(س) ۰ 4ن آس؟ + برهن ان ق متزايد نسي 
الاعد اد السالبسة ومنناقص ني الاعد اد المرجبة ٠٠‏ 

الیرمان 

(٦۱‏ کے 1 7 < صفر 


لكام جام a OE A‏ 
کس سے مہ کے ما سے ق(س ا ق( 0 


کو ات 


3 ق نحاصس يا س > ٠١‏ 
٢ا‏ لاس 0ه عن الى صقر 
۱ ۴ 
اکن دس کے ا > پا سے سم < سپا هھ سا 
ا ہے ۳ سک نے بزح ق(س) در ق(س) 
۰ ق مترايد ١‏ ا س ر ضفر 
٣ا‏ لیکن ق: ج سهح يحبث ق(س) » 4 ب | ؟ساس | برهن ان ق متزاي 


۷س ض ۲ وئلاتس ۷ مب > ۲ 


(۷۱س هس > ۲ 
1 باضانة(م) 


اذا كان نس درس سا > من س نے لا 


۲ سم چ مغر < ات اد ا سے ابا دسم 
ا س ا کے مم کے با م E:‏ 
ق ( س ) 
0 


7 ق متناتس پاس > 1 
پیت 4 سس ض٢‏ 
۲ 
اذا کان س و سې < ۲ دیا س -۲ شتا اس > 
= ال > بالف لی - اساد 


58 س 5 اد[ سس | س ولس ) > 


برهن أن ق متنا قس سي نلنالتد 





6 ق. ع |[ ]| سهح بحپث ق(س) » 
کی 


پاس 4 س 3ع |ط ۲ 
4 ا ۱ باضانة ۲ 
2 3 2 سس سے ان ان یں 


اذا كاتس د س 
۲ 


: رالد في م 





جات جو 
پالفریہ سس ئا ےت ہے ا 
حي 0 


1 
۰ ق متناقص س و3 E‏ 4 


سا ات 


TT E لی ۱ کے‎ 





س+ ۱ 
برهن ان ق متزايد أي منطلقه ۰ 
رق اد تحت اک وت بے کاو 
س+ ١‏ س +1 
. سا او ۶ ا تت رت ہیں اس لہا 
رس ۹ س + ۱۰ 
۰ بياس ه پاس ع ١‏ 
٦ء‏ د ع 77 -۱] 
4 باضائة' ١‏ 1 ساب 
الا کان ہہ اس س+ لذ سن + الم لد 
۱ ۲ سے 1 ۲ س +۱ TEE‏ 
1 ۲ 
بالضرب «(-6/ ام را ۶ ق( س ) <راق ( س ). 
ls‏ ضس ۱ س* ۱ ١‏ ۲ 
۱ ۲ 


۰ ق متزاید في منطلته ۰ 
ماهر کی کاب ی زر س) ‏ ات شب الط( 
E‏ 
اليقام (, س [) تة لرل ة 
)٦‏ لیکن ق + جح سے مح بحیث ق(س) » سا سداس ؟ برهن ان ق متزايد اس ے۲ 
رمتنا ق پاس د۲ 
ق ( س) 5ه »)سس مب سن۲ 
= 4- سا سس س۲ باشافة وطرح ) 
۳ , 
009 
۱1 اس ٭ ی 1 
: باضانة ۲ بال 
ادا کان س زس دز ٢‏ ہے +12٦‏ س د لنیپ 
7 1 : بالضرب‌في -۱ ۲ 
( ۲+ س کل اس > از ۲۱ چم 
TY‏ ارت آ ( ۲+ س)۲ 6 
} + لوت ی ( + Si‏ کا ه ۳٩۵‏ 
ح ق (س) ۰ ق متزاید پ١‏ س حر س٣‏ 


س 


۲1 خلا 
0 
اذا گان ے ٢‏ باضافة ۲ ف ۲ + + بال ريسع 
بت وس واس حم مرج ٢ط‏ سے۲ سح 
سر < (٢+س٢<‏ ٣٦ي‏ اتا ر س > 
باضانمة 
- ۲ س N‏ كلها + Tt‏ اي 
ق )تج ای (اس) 
1 ۲ 
۰ ق متاتس هاس ب - ۲ 
۲ لیکنق + ح سه ح پحیث ق (س) « [س - ۳] 
برهن ان ق متزاید في مجموة الاغد اد" الصحيحة 
پاس ۽ س 23 ص 
1 ۲ 
۰ ات 5 
اذا کان پا رت ۳ 2 اس 
دا انم حم اس ۳۔۳ س۳ سل -]< لب ] 
هق (سراط ق (س ) 
٠٠‏ ق متزايد في ص 


امثلة على التطبيقات العد د ية المحد رد ة فير البحد كد ة 





)١‏ لیکن ق[ ۲ء ؛ل ساح بحیث ق ( س) = ۲ اس برهن ان ق محد ود 
N SSS ٠‏ 
کے ا ج ر افر چا 
ST‏ 
بے ۳اس -ہ حسه | ) سے ۷ 
۰ ق" محد وه : 
۲ لکنق : ع لكر بحیثاق (س) *۸- سا بزهن انق حدید سسن 
الاعلی 
ياس 3 ج 9 صر ( خواس الاعداد الحقيقية ) 
۲س ۲ > صفر بالضرب ني ۲ 
٢س٢‏ سے صفر بالضريني سا 
لے ٣س٢‏ سے ۸ باضائقة ۸ 


سا ہس 


۲ لیکنق ؛ ح مسج بحیث ق (س) ۰ س + ست 6 بوھن ان ق مطرود: سن 
الاسفل 


ق1(صس) «اس 5 + سل 4 
۳ م۲ + س * پات پا ب 4 باضافة وطرح اا 
E (yg =‏ 

1 


لاس د ع نان ( س + بر > صغر ( خواص الاعد ان الحقيقية ) 
(اس* 2۷ سل ی ےھ لل بانانة ۱۷ _ 
1 1 1 


٤‏ وق( و > .ای 
٤‏ 


ق ست ود بنآلاسفسل 


٤ا‏ لیکن ق: ‏ سب م ود عة ؟ | برهن ان ق حد ید 


من‌الاعلی 
.اس دع نان ا[ ہے 

عم اس + 1۳ صفر بالضرب ثي سا 
ا و اج یں باضانة 4 للطرفین 
ق(س) جح © 


۰ ق مخد ود منالاعلی 
)لیکن اقح ته باحیت قا( من)- 





“برهن ان ق مد ود 
ص ۲ + 


1( ياس واع ان سے مدن کی ا 
ص٢‏ ۴ ١۱|‏ ہے اباضانة ۱ للطرفین 


1 
ہس ج | ( خواصالاعد ١ں‏ الحقیقیٰة ) 
س؟ + ١‏ 


ق ۱ س) دح ۱ 
٭ ق محد ود من الاعلی 
(f‏ ٭٭ ص؟ ہے صفر ( خواصالاعد اد الحقیقیة ) 
و > | هنر 
> صفر 





س۲ + ۱ 
ق ( س )۰ صفر :وینعد من سيل 
۷ ق محد ود ˆ 
بلاحظة / پیکن استنند! م الطريةة الوارداة في المثال الثامن من هذا البيضوع ر٢‏ 
الثال ( ١‏ ) اعلا ۰ #۰ 
EE‏ 


1) لیکن ی : 2/2 ۰[ سلهح يحيث ق (س) - جل برهن آن ق محد ود 


5 

من الاعلی وفیر محد ود. منالاسفل ۱ 
(۱) ۷ س و ع /۰1/ نان سا > صفر ( خواصالاعد اد الحقيقية ) 
0 سلا > مفر : 
بسع . 
۶ سےا لنب - صقر 

س٢‏ 
۰ ق (س) ی ضر 
RS OR‏ 


(۲) ۷ص و جح ( ابر مد ی للتطبیق) 
1 








فاته 3 3 سطلق التطبیق بحیث 
ادص 
ق( 1 ( E Ra EE‏ حر ص 
ا١س“‏ 1 
ادس 


٠ ق غير محد ود من‌الاسفل‎ ٠ 
لیکن ق : ح سسهح بحیت ق( س) ٭ ٣س٢ ب ۲۷ ہرھن ان ق محد بد‎ ۷ 
الاسفل بغبر محد بد منالاعلی ٭‎ 
کا ره‎ ٢2٣۰ پاس وح نان سآ > مار کے‎ )( 
Y— ® اسا ۲۳ > ۷کک ی‎ 
ق محد ود من الاسفل‎ ۰ 
1۷ - > اكبرمدى للتطبئق هو 1إ س ؛ ش‎ )1( 


5 س چ 509 فاله 3 اع د مطلق ق 
بحیث ق در ات "۲۷× ص+ ۱> ص 


ق فیر محد و ہت 





۸ کح ست و( اک برهن أن ق محد بد 
١س٢‏ 
سس 
۱> س٢‏ 
46 ص + صس٣‏ ×١س‏ اس؟ 


س٢‏ ( ۱ +ص) ‏ 1ص 
ا 1 کے 


نفرض ق (س) = ص“ 


سس - 


+١ 
| ++ ++] أشازة اص‎ > | 2 
+++ سے اشارة اخص‎ 


۱+ ص 
اشارة( اسضص) ( ۱+ص )<< مت 
١ص‏ کے ۱ 
٠‏ اناق (س )3 ١‏ 
5 ۱ ق( س) | حرا 
۰ ق محد رد 





۹الیکنقں ۰۰ غےے ح جیتی(س) داد 


(۱) هل یکون ق محد ود من‌الاعلی؟ برهن ترلك 
( ؟) هل يكونق محد ود منالاسفل 5 برهن تولك 
)١(‏ ليكن ل 2 ح** ( اكبر مدى للتطبيق ) 
2 ۹ س ضفر کک ل ١ ٠+‏ ¢ 
5 ۱ < ١ےھ‏ 0 E‏ 
تا + 


ور ۱ حل وم : 
ف بل ص ل + ۱ > ل 


۱ 2 ق غير محد بد منا لاعلی 
لكك ست ۵ ]۰ 118 بالفرش 
E‏ سا ۲> ٢-‏ سے سس «- || ی( س) 
E‏ سات 
** ق سحد ود من الاعلی 


ا 


1 





)٠‏ لیکنی ۰ ]۰ ۲[ لهج بحیث ق(س) ٭ 
)١ (‏ هل يكونق بحد بك من‌الاعلی ؟ برهن تولك 
( ۲) هل يكونق محد ود منالاسفل؟ برهن قرلك 


(۱) پاص ود ج بحیث ص د سپ فانه 3ک ]۰۰ 1 
ص 1 


س س ٢‏ 


چاو سای بت 1 





يحيث سا ص | حرص 
سک اعت ل_ ۲ 
ص 1 


ت غير بحد د م نالاسفل 


۱ لیکن ق: [ 1 ۹۰] یح بحیثق( س) = | ۸1سا 


برهن ان ق سحا بد 1 1 


یک OU‏ اشارة ۹ -ص ع6 و نے 
a‏ ایا SEE EF‏ 
ص٢‏ ۱ سا اشارة( ۹--ص)( ۹+ص) عه | ++++ | س و چم 


س٣×‏ ۸۱ -ص؟ 

وخ 1 دمص 

بن- مل( ۹-ص) (۹+ص) 

“اص 3زساء 1[ 

ولكن ص > صفر ۷س د [-561] 
۰ ۰ عر ص جے 4 

۰ ق (س) را 

0 ق محد بك 


* امثلة على اعظم قيمة واوطأ قيمة للتطبيق ” 
2ك ا وی سيت 


7 ار ا يا بوا کت 
هل يتاك ى اعظ قيمة * وهل یلك صفر قي ؟ برهن قولك 
انسل اا ان قا( ی > 11(د ود میالاسال 1۰ یرف ؟ 
(۸) ١وطا‏ قیة للئطبیق 
18 00ر وہ 
ر ۲ لیکنی ۰ ۲ et‏ تهاح بحيث ق (س) » دب آس ۰ 
( ۱) مل یلك ق اعظ تيعة ۶ برهن قرلك 
(؟) هل يمتلك ق اوطأ قيية؟ برهن فيلك + 
ا 3]-۰۲] ہے .ارجا م عه 11 ۲س 2 
و E‏ و رنہ 


س 


۱ > ق( س اک 7 

۰ ق مد ود ۰ 

1 بای( سا و CEST‏ 

وتوجد © 3 النطلق بحیث ق(۶ )۲-۰ 

۰ ۷ آصفر قيمة للتطبیق 

(۲) با اته لایوجد س ۰۲-۲ ه] بحیث ق(س) ۱٤١‏ 
۱ 1 


7 


۰ ق لايمتلك اعظم تيمة 


بل و [ ے ع] یه جح بحيث 
: - [س )] ۷س د [ ۱۰۰۲ 
و )لت ]ل اها TIS‏ 
جع لت باس و [-۲-۰۲ [ 
س + ۲ 
اهب ۷س نت رر شا 
)١(‏ مل ق دیکارتیا 
(J‏ برهن انق متزاید في 11 ست | 
( ؟) برهن ان ق متناتصني [ سا.ه ٣ل‏ ۱ 
)٤(‏ جد اعظر تيبة للتطبيق رح ف 
)٥(‏ ہرھن ان ق غیر محد و من‌الاعلی 
وسحد ود من‌الاسفل 


(1) جدان اکن [(ق* ق) ۶ (-۱) 





الجوا ب/ 

(0) پس و 398653 ححه ق( شس) هد 7 
پ۷س و [ ۲+ 6[ عح و ( س) ۰ ۲ 
پ۷ اس و [4 :1۰ حه ق(س ) - سا 
عند ما س ٥=‏ کے .ق (س) « مه 





پاس 3 [:.: ۲[ کے ق(س) = سا 
پاس و۰۲ ھ ق( نن) “س ۱ 


1A 


س+ 5م ۰ صه س ۰ - آولحاذ ی/شاتولي l= (rT) ٠‏ 


ق ( صض)اء د كآست ه 


س اص 
بت ۲..] 1١‏ 
tt‏ ۳ 


۲ س و ۰۰۲[ کڪ ق( س) ۰س دا 
ھا ٴ٠‏ 237 [ - ۰۰۲ 1 


اذا کان س < س کے سا > سا کک س ہے اع 
سك اح سس٢‏ دا کک ق (س) ر ق( س) 
١ : ۲ ۱‏ ۲ 


0 ق متزاید ۷س و ٠. ٢-[‏ ل 
J" GE‏ حه. ق (س) - س؟ ١.‏ 
as‏ 4( 


الا و ء ود شی و حك يارد میں می 


۲ ۱ 


ید ق متزاید- ۷ س د [۰ 7 J"‏ 
( باس و [ت؟ وت ۳[ سک ق(س) تا اس 9 
سس ۰ دل 3-٦‏ 


۲ 2 

لت E E E‏ لے اہی ےا ےسیج 

Sas‏ ا حك قن( س( < ق( بت 

ق متاق ۷ س و 2 ۲۰۵ 1[ 
)اع ل ا )۰ (امنزدد (ی) )١‏ 

وا ان اصفر ثيمة للتطبیق ق هي س ه لان 

۱ ق(س) ‏ اه لاس و تب ۰] 

۰( 3 ۵ و [ 4 9۰ ] بحیث ق ( ۵) « ه 

* اعظم تيمة للتطبيق و تق هي‎ ٠ 


11ت 


سے( 





(۶ھ) )١‏ ق غبر محد ن منالاعلى لان ق (س) = پس ے٣‏ 25-6 
: س+ ۲ 7 : 
غیز محد ود من الاعلی ویمکن برهان ذ لك کما پلي ۰ 
۷س سے ۱ ۰ 3 +2 ) -۲ [5٠.٠‏ بحيث 
+ 1 
کہ 


وا ع تعنص ۔ من 1 ٹپ یت 





ص۶ ! اص + ۲ 
ص + 1١‏ 
ق غير محد ود من‌الاعلی * 


(5) راسج 1065-3 سے ورس لا سے دی 

ے ؟ خچے س< ٠‏ کک )ا چ سا زک او سا کک 

سا ر سسا اح -؛ کے ٹل( سا 

کذلك ۷ سو 5ه هع فان ق( ساے ہہ 

۰ ق سحد ود من‌الاسفل 

او یدتن برهنة ان ق محد ی منالاسفل كنا ياي 

با ان للتطبیق ق اصفر نية " ب ه 

التطبيق محد ود من‌الاسفل 

مثال ۲ )ا)ظلل میمرت النقاط هم ه 1(س ه س) ۰ ( سهص) 3 ( ۳۳*۷ 4 

سم سس و اس جے اما 

ني الستوی الائلیسد ی 1 

ب) ظلل مجموط النقاط هي » ریا ٠‏ سجاوعلاع: {Kr‏ 
من 


م 





طال ؟) لیکن ق ۽ ع| [ ۲] 4ح بحيث ق( صس) ہے اما اس +۲۰ 
اس ےسا سا 
)١(‏ طل ق ديكارتيا (1) برهن آن ق متزاید با سب ۲ رتا پس ٢<‏ 
( ؟) برهن ان ق محد ین من‌الاهای 
۱ جد (ق ١‏ تي ) ( صفر) 
ایی کی و سس 12 
اس سا ) 


وذ لك بقسمة البسط علی المقام کب یلپ 
بت ۲ 


٣س٢‏ ہے ؟1اس+ ١؟‏ دسا + )سس ) | 


بر کا سر یں 








A +‏ 
TIES ORE‏ انا ۱ 
المقسم علیه ا ۱ 
ری (ئ اي ها 
کی یف می و ( شکل 4-۲ ) 
کے 
310 
البحاذی الاقتي ۳ ۲ » المحاذی الشاتولي س- 
I 5 (r)‏ ک 5 


اذا کان ہے ذا سح فر ر بی ا فو کس ی 


دس-۲۳ < یت »سم 1 ل )مر 


(.س س 


۵ مس ۲ مب 


O 





۲ ١ 

کےا 95 ۸ 
ی ی صغر کے ضط اا رٹ شش 
O SGT]‏ (س- ۲) 3 


١ 1‏ 1 ۲ ۱ 
جن ا جح ا و قاس 


۲ 
٢ س١ ق‌متزاید پ‎ ٠٠ 
PY د٦‎ < حم‎ ۷ 


IL 


٠‏ () جس( ق ٥ق‏ ە٤ق)( )٦( )٢-‏ عل یتناظر ق مع الحور الثائی في 
[-۲ ۲۰] (۷) جد س و ح بحیت ق (س) ۸(۱۰۰) جدلاق 9 وا 
© ( ۵۲))(-۱) 


این 





١ 
۱ 
| 
۱ 
۱ 
شكل آسس*ه)‎ ( 
٢ک وس‎ ٢-٠ ۳ي‎ 
۲ 
اذا گان پ د < تسم‎ 
صفر سم‎ ۲ + 2 2 
1 1 الم‎ 
س > الست سي‎ < 





سض + ۲ س + ۲ 

۲ ۱ 

ہے کے 
صفر < = ر 

۲٢٢ س‎ ۲٢ س‎ 

و وب ت3 


la‏ 2 ق (ین) ۷۷س دا س۲ 


۰ ق متزاید ۷ س < ب ۲ 
۳ اما آن نبرهن ق (س) * سس اس ۲ یر بحد ود من‌الاعلی 








سس ٣‏ 
اوان نبرهن ق (س) کے ۷س کا ب ۲ غیر محد ود من الاعلى 
س + 
ولناخذ الحالة الاولی 
٤ ٤‏ 
1 » ( ۳ ۲ 1 ۳ ی۲ ور رود ] 

۷ل > سنر ه 3 س اج > ٣‏ بحیث ق و 
سک جح و JS TOF‏ 

انت ۳ جات 

ل + ۱ ل+ ١‏ 


سو را سا 


6 اصفر قیعة للتطبیق ق تساوی ( ۔٦٦)‏ واضفر قیعة للتطبیق:( ۴ ق:) 


تساوى ( 1۸ ) وسا ان اعظم قیمة للتطبیق ( ٣ق‏ ) ٭ - (اصفر قیعةللتطبیق ٣ق)‏ 
= تب( ۱۸ ) ۰ ,۱۸ 


*) ( ق » ق دق ) (س ۲) اقاق ( ق( ؟()((= 3) ق (lı?‏ ( »= 








واه ار ی ۳۰۹۰ 
۱ 
1 ق‌غور متنا ظرعم الحیر الثاني لان 3 (۲ ه صفر) و ق لکن(-۲ ءصنرا وچ ق 
۷۲ ق (س) ۰ ۱۰ ۲ 
Col‏ 2 للا 
: سد ٣‏ س*+ ۲ 
6 3 ۰ ۱۰ سا r‏ 
سے ٣‏ و س* ۲ 
١ ٣‏ ی۶ ؟ ۰.31 
٤‏ ۱۰ سا 1 
کے 0 2 8 
۱۰ 0 
1۱۲ ۰ 1 
بو تست ۶ و و1 
8 


۸ ((ی 9 ق) ۵ (۵۳)) (-0 ۰ (و 9 ق) (-6۳(۵0)(- 


» ق(س١)‏ +ق(-١)+‏ 5ق( اه ۲ ۳ 
مثال ۶) لیکنق ؛ ح سه ح بحيث 


س٤‏ لاس < ۲ 
5 ۲س 8 س بے ٦‏ 
س) 2 
و سب پش ق [11:۳ 


وليكن ل (س) - - 6 فجد مساحة الشکل‌المحد د" بين بياتي التطبيق 
ق ه ل 





(شکل امه ۱) 


ا 


1 
چ ای ی چ 


۳ 
سر ص سس ص r‏ سس 
1 ۰ ۳ . 1 1 
۱ ۰ 
بحل معاد لتي ات ء ح ب ائيا تحصل على نقطة حا . . 
و 


ھک ا 


EES‏ ا رد 


۰ س ٭ ٠‏ والتعویض ي احدئ المعاد لتین عن قیمة س× ۰ 
ينتع سے سا ٭ (age J oe‏ 
ویحل بحاد لثي آد ءحد انیا تحصل علی نقطة د ( ۰۰۱۲) 


۰ یل للدم مركن وشح ٠‏ آبار /حاد 
۳ ۲ 


لكن ميل أد لت یل بے چے ار پیر بح 


۰ الس اب ےہ می تخرف ےہ سح تست پم 
ع(۱ باه باای اس ۲ ارم سی سپاو ]۱۰ بمدد 
۱ ۲ 1+1 


7 > اس 
اما عن ارشاع شہۃ الشحرف فیمثل بحد اي من النقطتین | + پعن المستقيم حل ۾ 
ونجد م كما يلي ۳۹ 

ا ری ہے یں E‏ : 


۳ 
وت اسرد باص + حرا ۱ ۲ 6۱ ۸۷ ۶ یت 
a ۷‏ ل | 
نيساحة شبه المنحرف = با مجموغ طولي الفات تین العترازیتین » ارتاعه ۰ 
سجر( (١‏ + ۰ )× کےا د ٠‏ ضد ة مربعة 


0 .1 2 
مثال 1) لیکن قح سهاح بحیث س(س[+ )اس ج]-٢۲‏ ۲[ Û‏ 
۱ . س۲|س|+۸ اس 3]-1۱۰۱ 

ست پا 

مس[ 

وه (س) <. ۰ 
س اباس < بت ۲ 
س + 5 


۰ ۱ 
ات سرک ا پس و [-اء 1ء 1-۲ 
ooo Û Poor oooh“‏ ۳ 


Ee 


۱ ق(س) ٭×س؟۲+) ۷س و ]۲۰۱[ ه ق(س)ه س5+) سس و ]ساسا[ 
1 1 


تس ی 
۲ ق(س) ۰ س" + لم لاس 3 [ 1۱:۰ ۰۰ 
ق( س) ۰ س۲+ ۸ لاس و ]1*۰1 
٣‏ س- + مشتقیما مخاذیا انتا 
س- 5 مستقيما محاذیا شاتولیا 
4) ص0 ۰ محاذپا اننبا 
نم -۲ محاذ‌یا شافولیا 
۰ ق( س) ۰ با 
ِ ۳ 





س إق(س) 





ارسم مخططادیکارتیا لکل من‌التطبیقات الثالية * 


۱ ق : -۲: ۰] سح بحیت : مو رک ا 
۳ 
9 ۱ عند ما س٭ ۱ 
ب با عند ما س ا 
(r)‏ لہ اس ددرت 1 پی و ۰7 ۳ 
1 ۳ 2 ۷س 3ڑ 34 
0 هج بحيت 1 0 000 ماس سے ١‏ 
۳ 7 1 
ف (س) ص 7 سس+۷ 4 © س ۲ 
س س+ ۲١‏ ياس > ۵ 
EAE‏ و >س ک٠‏ 
(٤)۔‏ س٢‏ 1 س بے 1 
رف = کے > 


س+ ١‏ پا سن ا 


ات 


(o) .‏ 
دم (سی) < 
۱1 


ت٣‏ 
مر رس) سے ۱ 


0 ۷) 


فى (س) - ۱ 5 


۳ 
)ٰ0 
دہ (س) = ۲ 


اس[ ۳ 
۱ ق: ]-۸۰1]سهح بحیت 


٣ س+‎ 


EE 


س 
٢-‏ 


)٠١(‏ ق4]-1» [٠١‏ سه بحيث 


| 


[۱ 1-J 3¥ < 


پ سق ]اء J!‏ 

پ۷ س و [۱:۲] لا [ سا E‏ 

۸ 17ء 1[ 

ايا ون ظ سآ 

س‌ و [ با و ۰ 
پاس جه صر 0 
لاس ييه صفر 


3 


عند با س ٭ صفر 
لا سن حك صفر 


درس) د 


علد ما س» صثر 

EELS س | ۷۷وس‎ 
Je [uy ٩ اس‎ 

> ۷س و [۲ ۲+۰ 
سس سه الإس 3 8-1 398 

[س] ببس و [۰۰ 1[ 


اس لاس و [1۱۰۰4 


دہ (س) ے 


ا ارفاك 
۱1 س٢‏ ۷ س و [-۲ ۲۰[ 
| ۸ ۷س بکد ۲ 
ار e‏ س ج س٣آ‏ 
( ۱۳ 1 پس 3٢٢-13‏ 
L~]‏ ۷س که ۲ 
د | 7 30 5 52ل 
۷ س ا 
() ق(س) ۰ [س] س س عدد حتیتي غير سالب 
ا + س۲ . س دد حقیتي: : سالب 
(۱۵) ق( س) ۰« س؟ + ١‏ پاس ج [-1ء J1‏ 
ECS VIL]‏ 
۲ ×۷س t>‏ 
سل ۷۲ سب کا 
ری ق:[-5ه 5:[يهح بحيث س٢‏ + ٣‏ واس [-۱۰۲] 
e‏ دزن باس و ۲۰۱۲ [ 


°۷ 


۱۷ [( 


)۱۸ ( 
۱۹1 


ود 


۱1 


(fT) 


(rr) 


(ft) 


(r») 


(1) 


(rY) 


(TA) 


(ra) 


۲۱) 


س٢‏ ۷ س ۱ 


هم (سی) < الا اس 1 


ق( س) = س ۲ | س| + ۱ 
س + 1 اذا کان س در ۲ 
وم( < ](س- ۱ اذاکانی کی + 


ق: [ ۲۰۰۲[ هجح بحيك + ۷ س < صفر 
اس س۲ ۲۰ پس و [r۰7‏ 


؟.. وس > ۲ 
ق:[-44ه[ هح بحيث 1 كنس 5 
١‏ : 
مس | مس اداکان سس ے٢‏ 
سے 


قا سوم پحیت ق(س) * (لنرت | اذاکان سس ج ) 
1 3 2 7 س] اذا کان س چ ؟, 
ق(س) ۰ lk‏ اذا کان س عد دا حنیتیا غير صحيح 
صفر اذرا کان‌س عد دا صحیسا 
ق( س) ۳ ۷س ) صر 
۱ علقعااس مغر 
دہ ۲ س ج صقر 
ق(س) » (؟س+ 1١‏ پ اس>ک؟ 
e je ۰ ۱‏ 
بسن ...امس در مت ۳ 
ق:[- لاه 1] سمح بحيث ق(س) * ا ۷ س هد د حقیلي غیرصحیح 
؟ عند ما يكون مرعد دا صحیحا 
ق(س)» وس + ۱۰ ۷آس 3 [-۳۰۲] 
Ty =‏ 
سس ۷ لاس درس ٦‏ 
ق(س) ۰ 1 اس۲ ۱۰ باس و [۲2 ۴۰ ] 
كت ۷و ع ۰۲-7 ۳] 


ق(س) = 3 + ) + س٣‏ پاس چ صفر 


گ۲ عند ما س× صفر 
ق(سا× و گے ۷اس ٣٢‏ 
س٣‏ 
رس ] ISN‏ 
9 باس ج ساگ 


ا 


]۱۰۱- ] 3 1ع |ی-۱ اس‎ = (a (r 
0ء١ اس 3 ٴع‎ Lz] . 
برس) 2 [ -ج]‎ )۳۰( 
۱ [5+0] = (ra (TY) 
٠ لكل من التطبيقات التالية ( س ۲۲ - 48 ) اجب عبا يلي‎ 
هل پکون ق محد ردا بن الاعلى ؟ برهن فولك‎ )١ ( 


( 4۲ هل یکون ق محد ودا من‌الاسفل ؟ برهن قولك 
۱ ۲) جد اعظم قيمة واصغر قيدة ان وجد ت 

TL TSE OT] 

( ا 3( 7 - | 


(71) ق(س) »م e‏ ۸ لاي و ۳۱۳-۲ 
دہ (س) = 4 QENE LI LN‏ 
(۲۷) ق(س) "۳ +٢٣‏ | ۲سآ | 


]٢۱| ۴: ۱‏ هجح بحيث ق(س) نے 





سے ٢‏ 
۱ ق: ]۶۲ [ سح بحیثق(س) ۰ ۲س-۲ 
۰1 ق :ع | [- ١‏ ] هج بحيث و( س) - ہے 


سس +۱ 


()) ق؛ )6۰ 1 ستهم یخی ت یس ج ا 
یا ٢‏ 


() ق: -ہ٣٦٤]‏ 4ح بحیث ق(س) = ٭ ا اس 


(؟4) ق: ٠5]‏ 91[سسسهج بحيث ق(س) ٭ ۲۵ - آس۲ 
( ق:ع هبح بحيث ق(س) - |۱س+ ۲+۱۳ 
()) قا؛ع سه عم بحیث س۲ -ه ۱ ۷ س و ۰۱-۲ ۲] 
مه - | 5 سس ۲۰ 
وا اس جد ا 
۱ لیکن ق : ج سح بحیث ق(س) » یئ ۲ | ان كان سرع د حقيقي فیرسحیح 
۰ حم اما كان س عدف صحیح 
( ۱ ارس ق في الستوی الافلید ی 
(r)‏ بالاستعانة بالرسم جد ك < ع التي يكون عند ها ق متزایدا 
۳٢)‏ بالاستعانة بالرسم جد ع د ح التي یکون عند ها ق متناتصا 
(4) پالاستمانة بالرس جد ل ب ح التي یکون عند ها ق غير متزاید ویر متناقص 


ح1 +1 


*(۷) لیکنی : ۰۲-7 ]سح بحیث 

[س|٭ اس ۲۶| ٭س پوت 3۰۰٢‏ 

۲ باس 23 53ل 

کسید پس و [۷۰۰۳] 

۲ 
VY a OKs Jj‏ 
( ۲) برهن انق محد وه (6) جد ساحة الشکلالحصور بین نحتی. التطبيسق 

السو الال ِ 
(۸) لیکن ق: [ 7۰۰ سهح بحيث : ات سس 3 [ دا 
یہ (سص)ہ 


عد( حي - 


سد ؟ ياس 3 ع1 6ك 
ضفر عندما س۔ ٢‏ 
(۱) شل تی د یکا ریا (1) برهن انق مترايد ۷س ٠٠٠33‏ 


(؟) برهن ان ق متناقص لا س و ] »١‏ 4(]5) برهن ان ق محدوك 
)٠(‏ جد مساحة الشكلالمحد د بين منحنى بيان التطبيق والسور الاول * 
۹ لیکن ق :- ] ۱ ۲ [ س4 ح بحیئق (س) د س ۲+ ١‏ 
)١(‏ مثل ق دیکارتیا ۲۱) برهن ان ق محد ود (؟) برهن أن ق متزأيسسد 
۷ ی > ۰ (» برهن ان انص ا 
(2) هل يتناظر ق ٠معاللحور‏ الثاني ۴ ولماذ! ۴ (1) جد اافترة التي يكونفيها 
ق متناظر مع البحير الثاني » 
۰ لیکنق : [- ۲ ۲۰] سه ج پحیتق(س ) ۰ |س |١ ٠‏ 
ولیکن ع : [-5 ]هجح ه ع( س)» اس 
جد )١(‏ رق © ) ۲۱) ۰ (۲) ۱و 6۵ كعم)(-)ء( جنان) 


۱ لیکن ق : ح لهاح بحيث 


۱- آس انا کان س ک٣‏ 

3 (س) - س٢‏ | ١ا‏ اذا کان س و ۲ ۱( 
0 اذاکان س < -۱ 
صفر اذاکانی و [۰۱ ۲[ 


(۱) مثل ق دیکارتیا ۱ ۲) جد ( ق ه ق)( ١١)(؟)‏ جد(ق ©( كذالن) 
(؟) هليتناظر ق مع المحور الثاتي في الفترة ع- »1ل ؟ 


برهن قرلك ٠‏ ۰ 
۲ لیکن ن : ج سهح بحیث اشااذا انس‌د ۰ ۱۰(|]۳ 
د (تس)- آس؟ )| اذ اکان س و ع | [-۳۶۲ ] 
e‏ عند ما س = صتر 


AAS 


{er 


(e4 


(oe 


3-۴٣ -[ شل د ديكارتيا ( ؟) برهن ان د متزایه ني الفترة‎ )١( 

(۲۱) برهن ان د محد ود من‌الاسقل ۰ 

ليكنق :ح سهح بحيث س٢‏ اذا کان‌س و e‏ 
س٢‏ اذاكان س وچ ] -۲۰۲ 1[ 
1 اذاکانس و ۲ -) :-۲] 
|| اذا كانس و [۲ ٩۰‏ لگ 


کہ ( )= 


(۱) شل ق دیکارتیا 

(۲) هل ق بحد ود ؟ برهن ترلك ( ؟) برهن ان ق متناظر مع تقطة الامل في 
51 5[ 0 ص۰0 

(5) برهن ان ق متناظر بع البحير الثاني لا س 3 ج | ] )ا 6۰[ 


ليكنق + ج سه ح بحيث س٢‏ ۷س ] م۱ ۳۰ 
'/ ٤سا‏ اس TE‏ 
ى (س)د سا |س|- سره پ۷س و ] ۰۲ [r‏ 

-: وس ] پاس > م 

I‏ واس ار 
)١(‏ جد ق( ٥‏ ر؟) + ق( *را) »ق(1) » ق( )اء ق (= )ەق( ) 
(1) شل ق د يكارتيا ( ؟) برهن ان ق محد وذ من‌الاعلی 
(۶) برهن ان ق متناقصني الفترة ] هر » ٭ر٤]‏ 
لیکن ق ع سه ح بحیت ق(س) * |4-س؟ | 


( ۱) جد اکبر مجمومة جزئية من متل ك ( ك اكبر منطلق ) بحيث يكون ( ك اه 

ج ٭ ق) تطبينا ( ؟) جد المجموة الجزثية من ح والتييكون نيبا ق متزايدا ٠‏ 

( ؟) جد المجمرعة الجزئية منح والتي یکون نیها ق متناتصا (4) هلیکون ق 

محد ود | تی برهن قولك ۲ )٩(‏ هل يكونق محد ود! منالاعلى ؟ برهن 

قرلك (1) مثل ق دیکارتیا (۷) هل یتتاظر ق ممالسورالثاني 1 برهن فرلك 

( ه) جد اعظ قية للتطبيق ری ق ۰ واصغرقیمة للتطبیق ق ٭ 

ني کل مبا يلي أ من ۵۱ الی ۲ ) جد اکبر مجموة جزئية من ح مثل ك ( اكير 

منطلق ) بحيث يكون ( 'ك ه ح ه ق ) تطبیظا ٠‏ 

٥٤ص‏ 9 3 001 
سس ساسن- 0 


10796 ۲-[ | ج‎ E EG E ٦ ق(س) ۔‎ 
١ ب‎ ۲٢۶ ][ 

وص[ اتا ہے E IE E‏ 
س [ س ] 

ق (س) = ما ۲۶ - س۲ ع: [-* lo’‏ 


: 2 ۱ 
ق (س) » ما ہش 
سس لا ره 
زاس 


(TET OT EO EE 
((س ے۱ سن وك‎ = ٦ 
۰ ۲ + س‎ 

في كل سا یلي۔ ( من ۱۳ الي ۷۲) جد اکبر مجمومة جزئية من ح مثل ك ( ك اکبر 
متطلق ) واکیر مجموة جزئية من ح مثل ل ( ل اكبر مدى ) بحیث یکونالثلاشسي 
( ك ےل ه ق) تطبیتا ۰ 

۳ ق ( س) « س۲ + 1 

1 ق( س) »= س + ٩‏ ۶ ی (س) ۰ )اس 0 


٦‏ ش ( س) ۰ ٩۷‏ 1۲۳س) ٠6‏ نب 
2 خی 7 یت( :می میا 


۸ واس اا - ٩‏ ق(س ) یا پش 


س- ٤‏ س+ ۹ 


)٠‏ ق(س) س شعنت 
2۳ 


ای ا 


۳ 
۱ ق(س) خی رس ها 
بر [ + (r‏ 

]4 3 ی * [(س ۰ رای( سب ۲) و‎ ٣ 

۳ جد اكير مجبوة جزلية من ح مثل كه بحیث تجمل کلا من ( له وج ۵ ق) ۰ 
(ك وح ول ) تطبینا حیث ان ق( س) ۰ ۷ مس وان ل (س) م 
تس پت بس ثم جد أن اكن (ق © ۲(۸ (ی هل) (۴ء 
ری UE as CJ O‏ ( ۳۷ ) 

5 < لیکن ق: ح سب ح بحيث 5 اذا كانس‎ ٤ 

پا س ۲-3 ۰ ۳ 
۳ سس ۰۲ لاس کے صفر 

٩۱م‎ 1:5 ۰4 ۲ - )'ء ف( صنفر) ۶اق(‎ Fy جد نيمة ق(‎ )١( 
: مثل ق دیکارنیا‎ )۲( 

+ ۷ حد صاحة النطلة البحد داد ابین بیانالتطبیق تق ۰[ ٢۲٢ر‏ ٌےعغ 
بحيث ق ( س) « [ س ] والسورالاول * 
الجواپ ۷ 1 وحد ات مربصة » 

(۱ ۲2 لیکنق ۰ ح ہے ح بحیث ق([س) « ۰۱ مب سے‎ ٦ 
۱ ا جع‎ 
٣سط ۷اس‎ ٣ س‎ 


ق(س) = 


(۱ 


ولیکن ل : ح همح يحيثل(س) - 1١‏ 
)١ (‏ مثلكلا منق ه ل دیکارٹیا 
( ۲) جد المساحة المحددة بين بياني التطبيتين ق ه ل 
الجواب +5 وحدةمربعة 
۷) خظلل کلا میا لمجمیعات التالية قي | لمستوىا لاتليد ى 


۳ = إ(س صا :(س؛ٴ ساد جح ×ح ص !+ سے اسآ 
1 


ص- صفر ] 
هھ = (سء س) : (سوض)3 ح «اح ه ص 5+ اسابل اسا 
۲ 
٢‏ 6 
ہم لاس صا :+ (س + صاد ح ۷ج 4 صخ اسسا وص > صفرا 
۳ 


ه - [لسوص) : لس صا دح * tp‏ سے اس | * ۲ 4 gu‏ 1 


ه -إ( سو ص) : (س سا وع × ج صخ )اسا و ص چ ۳ 


۰ 
ثم جد الساحة التي شغلیا ه 
1 
4؟) ليكنق: [11١]‏ له ح بحيث ق(س) ٭ ٢س٢‏ +۱ 
١‏ ل ]-١٠ه١[‏ هجح بحيثل (س) »ع س۲ * سس 1 


ا ای OTS‏ الل رہ 
او ۳ [ ۵ ق 
۹) هل‌حاصل تسة تطبیئین عد دین محد ود ین تطببق محد ود ؟ برهن قولك ۰ 
٭ ۸۰) لیکن ق: [- ۰۲] سهح بحیث‌ق(س) * |س| +۱ 
ل : [-*ءه]سهحج بحيث ل( س) - [س] ا 
( ۱)جد کلا میا يلي + ق( جاه ل(س مذكرث) ء (ق © ل') (-ك)ه 


Uy (JO 3) ء(ل لاق) ( ۱,۷۲۸ ه‎ )©( ) © J) 

(۲) مثل كلا منق ه ل ه ق (3) ل ديكارتيا مضحا كيفية التمثيل * 

(۳) هل یکون ق متزاید ۶ هل يكون ل متزايد ؟ هل یکون ق ©2) ل متزايد؟ 
برهن قولك في كل حالة ٠‏ 5 

(6) هل یکون ق محد ید۱ ؟ هلیکین ل محد بدا ؟ هل يكون ق © ل 
محد ود | ؟ برهن تولك ني كلحالة ٠‏ 

(۵) مثل ق 0 ل دیکارتیا ۰ وجد اعظ قیمقراصنر قيمة له ان وجد ت 

۱+] اذاکان ق+ [-۳+*] 7 [۱ » ۲[ بحیتق(س) * |س‎ )٩( 
١ ل(س) = [س]‎ - [ ۲ ۰ ۱( | (a «< ۲ -[ + ولیکن ل‎ 


( ام 


(A 2 


0٤ 


{AT 


At 


فل قل ديكارتيا رجد اعظم قیمة لە واصفز قینة ان وجد تا 

(07) متلق حل ديكارتيا 1 

(.ه) هل يكون ق (ۓ؟ ل ۔حد یدا ؟ وهل يكون ق ل المعرق في 
هنا السرءال م (تعزخ السادس ست صرق[ ؟ رصن در . 


(۱) اذا كان حاصل ضرب تطبيقين عد دين يساوى تطبيثا صفريا نبل منالضرورى 
أن يكون احد ها ٠تطييقا‏ صفريا ؟ علل اجابتك 


(۲) اذا کان حاصل جمم تطبیتین عد د یمن یساری تطبیتاً صفريا فبل من الضريرى 
آن یکون احد هما تطبیفا صفریا ؟ علل اجابتك 
(۳) اذاکان حاصل طرح تطبیقین عد د بين يساوى تطبيقا صفزيا قبل م نالضريرى 


ان يكون احد هيا صنريا ؟ علل اجوبتك ٠‏ 
(؛) اذا كان حاصل تسبة تطبيقين عدد يون يسابي تطبيقاً صفرياً نجل من لضرورى ان 


' يكدناحد هما صفريا ؟ علل اجابتك ٠‏ 


لیکن ق ج تط ( ۵) » ل چ ط ( ك ) ران كلا من قله ل متناظرسع , 
نقطة الاصل ٠‏ أتكون العباراث التالية صاد تة ام كاذ ة ؟“ برهن قرلك ٠‏ 

)١(‏ ق ©) ل متناظر مم تنطة الاصل  )۲١(‏ ف ٠ح‏ ل متناظر مع تقطقا لاصل 
۱ 3 © ل متناظز مع نقطتالاصل ( 4 ) ق(لك) ل متناظر مع نقطة الاصل 

بحيث ل (س) سے صنر ۷ س کے له 

ليكنق: [ ت 2 اله] هخ بحيث ا(س) «سن:- ۱۱ 
نخد المجمية الجزئية منالسطلق بحيث * 

۱ ق(س) < ۲ ۲(۰) ق(من) جح ۱)۳١ ۰١‏ حر ی(ہی) تہ 
() ۷ کے ق(س) < ۸ 
لیکن ق : ]۰ 116 سح بحیت ق(س) » لب 
فجد اليجبخة الجزئية منالمنطلق بحیث یکون 

)١(‏ ق(ساچ×( (۲) ق(س) > رہ ہے 

: 1 
' ثم ارسمالمخطط الد يكارتي للتطبیق * 


۶ لیکن ق دج نع بحیت ی( فن )۱۳0011۳7-۰ ۱ 


فجد قيمة.ق( ضفر) عق( ارگ یں کک 207 
ق( با ) ثم ارسم البخطط الد يكارتي للتطبيقر, * 


٦‏ ليكنق: ح سهاح بحيث ق(س) دم ابد قن 


ق(صفر) وق( ؟) وق( ؟) ه ق( بإإ) وارس,السغخطط الد يكارتي للتطبيق + 


TES 


UY‏ رم با الا لوا (س) کے و سس 


ESO‏ ق + ق ق 
AS [‏ 


(۲) ارس المخطط الد يكارتي اللبجموة [(من ء صا ص ى ا)٠‏ او 
سی ےکر و ےم 


۸ ليكنق( س) = [ س+ ا] فجد المجموة الجزئية منالمنطلق بحيث ق( س) = ١‏ 
۹ ليكن ق:ح سم ح بحيث ۱ ۷س ١>‏ 
دمرس) م 


۰ لیکن ق: ج هاح بحوث 


س اذا کان س 3(-۱ء ٣‏ 
سا اس ا 
)١(‏ جد تيمة ق( س.5) وق (سابا ) ه ق( صفر) ه ق( ۱),ه 
یر ا0 
() ارم ق فالستوف الاتليد 
وی 8 ۱2۵-1 
. 3سق( (Tm‏ : 
1 یکا کک ھک 
و (س) ‏ 1 سس صفر 


> 
)0 ا ق في المستوي الاقلید ی ( ۲ ) جد بت و 
1 


(۲) جد تة ق(۱) -ق ( - ۱) 
0010-0 


اسا اذا ی د2 1۰ 


01( لیکنق : .جح س4 م بحيث 3 ۰+ س اذا کان س د ۱ 
دہ رسب م 


۲ سس 
() ارسق في المستویا لافلید ی ( ۲) جد غ قا ماد رتا 
صفر هت ( ۲ ) 


( ؟) جد المجيجة الجزئية من ج بحيث ق (س) = ٭ 
)٤(‏ جد المجموة الجزئية من ح بجي ث ق(س) « صفر 


۲ اذا کان ق :م سح بحیٹ ق(س) = سل فبرهن انق متناظر مع نقطسة 
س۲ +۱ 


"الاصل ثم جد قیمة ق(س) خد یا س تت ۱۰۰ و س٣‏ ۾ سا و سا ۰۵ fa‏ 4 


۱۰۰۰۰ ۳ 


۲ اذاکانق؛ ع سپ ح پحوث ق(س) * سا پاس و ع ه وان‌کل من س ه 


س ودع 2 ح نبرهن ان ق(س؟ + ص؟ + م؟ )- (ق «قاس)+ 
(ق *ق ) (ی) + (ق *ق) (ع) + اق(س) »ی (ع) +۲ق(ص) +ق(ع) 


OCS 


, اذاکان ق: ۹+ سهاح نجد یڈ انتدار ڈات۶ھ)-فل(عاہ‎ ٤ 
شا‎ 


س هاه 3ع ** اذا کان بیان ق كما بلسي وهف 

(۱) ق(س) » اس ۲ (5) ق (س) س س؟ 

(؟؛ فى( س) » ٣س٢‏ ٢٣س+‏ هم 

(4) ق(س) مس5 (ه) واس .ل )۱ ق(س) * سچ 


الاجرية/ })0 (fF‏ اس + ه (؟) اسس؟ ھا ٣‏ 


)٤(‏ جس اه و لے ر( اس عے 
س( س+ھ) سا ( س +ھا؟ 


۰ لکئف: ڑ٥ ]٠‏ سوع بحیوتق(س) ٭س٢+)‏ 
ولیکنل ؛ ے٢ ]٠٢‏ نع بحیٹل (س) ٠‏ سا۱ 
۱ ناذا کان اق 2) ل) (ص) » ١١‏ فيا تيمةصحيث صاق 3« ]*٠‏ 
(؟) اذاکان (ق © ل) ( كن )ع الانا تمان حبث كن ن يه ۲۰ 
( ؟) جد عدك ينئسي الى سطلق (ق (*) ل ) © ل بحيث صورته بفمل هذا 

التطبیق تساوف 4 ۲ 

(؟) اذاكان(ق ©) ع) (س) مانا يس الطبيواع ۲ 
الاجیث/ 1552 و5 51-8 ٠0‏ تطبيق صفرى ٠‏ 

۷ اذا کانق ۰ ع*+سسهح بحیث ق(س). » (س.)ص باس 


ل ۷+ سوام - ل(س) ه (س پاش" )"ا 
وكان اق ی ل )۱ ن ) + صفر فا نیت ن ۲ ۰ حمت ان وچ ع++ 
الجيايم؟ نت كل 


1۲ 


- 


الا كاوق : ح سباح بحيتك ق(س ) = رس 

ل؛ ع هاج » ل(س) هبرت 

كان (ق © [ا(ھا »لشفا يدها حبث ها واع 
1 


الجواب/ رم سر طه دارھ "٦٣+‏ 


OE TOE‏ سے سی ری ےک0 
لج ح++ سے جح = لاس لوسا 

كان (ق ©) لا(سا ۲٠‏ فایڈس ؟ 

الجباب/ سه ۱۰ 

۹) لیکن ل : ك همح تطبيقا متناظرا مع السورالثاني 
وليكن ع ٠‏ ك سمح تطبيتا متناظرا مع السحورالثاني 


- 


۹۸ 


ے٥‎ 


پہن صد ق او کذ ب کل من‌المبارات التالية مبرهنا تولك ۰ 

( ل )6 . متناظر مع السحورالثائي ( ؟) ل. ©اع متناظرا م لمحورالثاني 

(JÎ) ir)‏ متناظر بع المحوالثائي حيث أ وح 

41 ۵ لد متناظرا مم لمحيرا لثاتي 

۱ ل ع متناظر مع الحررالثاتي بحبث ع (س) عهر صفر اس وك 
٠‏ اکمل کلا من‌المخططات الد یک رتية " التالية لتصیح متنا رة مم السدورالتاني نرق رمح 

نفطة الاصل _مرة تانية ومتنا ظرة مح السحورا لاول‌مرة اخری ۰ وهل الشکلالناتج بهد 


اکبال‌البخطط پمثل تعلبیفا ؟ ولماذا ؟ | 
(f)‏ ( ب) (ج) 


> 


(د) (ھا) (را 


۱پرهن ان ( خط ( ۵) ۰ 6 ) زمرة ابدالية 

۲ هل يكون ( تط (ك) » برح ) تجبيعي ؟ ابدالي ! یلك عنصر محاید ؟ 
متناظر ۲ برهن اجابتك * 

۲ ملیکرن ( تط ( ۵) ۰( ) تجميعي ؟ ابدالي + يشلك عنصز بحايد 5 
مٹناظر ؟ برهن اجابتك 





۱ تا 
را 
لقد اعتمدنا ني هذا البند على ماد رسه الطالب ثي الصف الخامس‌العل سي فیستطیسع 
الطالب الرجوع الی کاب الہاضیات المفر من قبل وزارۃ الثربية للصف الخامس العلي + 
وذ لك سيف نقتصر على اعطا* عض | لامثلة السعلولة ونثرك د شرح المضوع لانہ سوجسوں 
ني الکتا پ العف کور اعلاه بیا يي بالغرضالمطلوب ٠‏ 


۷ سس 







اف 2 
شال )١‏ ليكن ق : ام سح حي تار حا خاس ٢‏ ۲ 
برهن انق محل ود 
الحل) ق( س ٭ حالس ا ك ؟ بافانة وطن (1) بنالطرف الايسر 
د( جا سن )+ ۲ 
یمن دراستك تي الب ایا ا ملي بل ان 
گرا ات ہا ١‏ 
5< حاس - ٤١ر‏ : ٦‏ 
؛ > ( حا س - ۱ ےہ مر پاگائلے 
(٦‏ جاس-٢٢‏ ۳ ۱ > حك 


٢ے‏ ق( س) کے ٦‏ 


6 ق سحل رد 


ثال ؟) ليكن ق: ح سح بحیتث قبلمیبله دكاتا 0 س رحد 


عم رس د ٣حاس ٣‏ سیت 0 
ل ا ا 


سس سی [ج] 


۷س د ]اط ۲ط[ کے ص٢‏ 
۷س 3 [5طاء2 ط[ عو ص» ؟ 
اباس د [غطاء طا[ سے یی 


شال ۲) لیکنق : ح سه ح بحیث ق (س ) ۰ إحاس | 
3 
ق(س) - | مفر #س‌ی زنط : ان و ص] 
نے ذ پسوإافٹثاط ن و س] 


درم 





شكل ( آب ۵۵ ) 


مثال4) لیکن أ» إن ط : أن عد د صحیعح] ويام یات که 


طون عدد صحيع| 





وليكنق ؛ح امه ح بحيث 
تجاس] + ۲. ا سخ ع/ (1آلاب:') 
کہ (س) ے ۲ ان) كانس 13 


١‏ اذا كانس و ب 
مثل ق ند يكارتيا 
پس 3 ]۰۰ ط[/ | ] سم < < ماس ١<‏ حم [یاس] ۲۰۲۰ 
باس وا 01 ط[/(۴-]إ کے الاح حاس< ؛ حل [حاس] ١٢١‏ 


وس و]:ط »۲ [ لش عم ٠‏ <حاس حر اجه [حاسی] ۲-۲۰ 


اس 3 ] .ظ ۳ 0“ ٠‏ س 
[حاس]: + ۲ ۰ ۱ 
پک >-1 = کے ۰ < ابن د ١‏ سے 


[حاس] + ۲ “۔؟ 


۱ 







مو ما 


( شکل تا" ه] 


مثال *) لیکنق + ح هم ح بحیث ( جتاس ۷س 3(حط ه ط[ 


1 ۷س > ط 
۳ پاس چ باط 





(شئل ۰۷-۲ ) 
شال ۱) لیکنق : ح ه ح بحیت ی ( طاس ۷-س3] ك ۳ 
)= م لے پاس و[ ۰ ] 
۱ 3¥ ع[ ےد 
۲ 
مثل .ق دیکارتیسا 
)١(‏ ص = طاس 


كل من سن ×× لے اس ما محاذیا شاقولیا 
۲ 1 


طاط » در 
۷س جک طل فان طاس <ز صقر 


برس و عا ط کت فان طاس ې صفر 





طاس متزاید پٴ سرد اط 
1 


۱ ض « تسد 1 
) 1 





2) 


متال۷) لیکنق : ] صٹر ء ط(ہيےح 
بحيث ق[س) ٭ |طتاس| ٤‏ 
كل من س - صغر واس » ط شوحاذ 
مات 35 
عند ما س سپ فانق(س) »- ؟ 


مال ۸) لیکن ق : ح سے ح بحیث ق(س) - 





J 
[ + اس( ۲/9۷ خط‎ 
۲ ط‎ 
تم برهن اله محد يد منالاسفل 1ئ‎ ٠ مثل ق دیکارتیا‎ 


ص« تاس ل 8 
كلمن سسء سا ءاس ل متك محا شاقولي 


E‏ کا کے 
۱ 
| 


وما ان ق (س) > ١‏ لاس و اح 
اق متا رد الال 






۲ ( شکل ۱۰-۲ ) 
منال )٩‏ لیکن ق : ح سپه ح بحيث تناس ۷س‌و]-ط ۰ ط [ /[صفر | 
کت ط 
۷ 
احتاس | ۷س چچ ط 
صفر ‏ علدها س» صغر 


نہ (س)د 


ص - نتاس 
(۲) کل من س» اط + س » ط محاذ شافولي 

ر د 

۲ ۲ 
( ۲) اس و الط + اطع ق(س) * صفر 
۷س و [۲ط [ سح ق(س - ١‏ 
س د [٤ط‏ ۰ 1ط [سچه ق(س ۰ ؟ 
کے ا ات 





)٦٦-٢ (شکل‎ 


۰ تمارين 7-1 





۱) لیکن ق : ح سب ع بخیث ق(سا تم اسب ؟ جتاسسا ا 
؟) ليكنق : سوج بحيث و(س) * ہی ٠‏ برهن آن قبحد ود" 


؟) ليكنق : هسهح بحيث رع [bt (3۔٣ +٣‏ 
ق(س) » ط 


|۲حاس ۱۳ ۷س و ع / ۰۰7 ط1 


سل ق دیکارتیا 
¢( انم إن ط : ن عد د صیح ]ء بام امك لد افش ) طون عد صمي | 


لیکن ق ج تاخ پیا [جتاس] - ٢‏ وی E GT‏ 
ا حك SEI‏ 0 
r‏ اذا کان س و ب 


ای نیا 0 اسل مازلا لال 
د) لیکنق : ع سح بحیث جتاس ‏ ۷س د 1۱۰۰ ] 
ق(س) = احاس ۷اس و [-؟ط IS‏ 


کے که اس ساط ھ ٢ط‏ 
ۓ-:] ۷ ۱-13 


ام 


۱ سلق دیتارتیا ۲۱) برهن ان فق محد ود منا لاسفل فمرحدجٍ عنا لاعلی 

(0؟) جد تيية كلمن (ق © ق) ( ) ء(ق© )ا 5 
٦‏ 

8 E ODE ON ط١‎ ( (ق «ق)‎ 3 

)٦‏ لیكنق : ح سے ج بحيث الا ا ا ااي 


ES 


۲ ط ٣ط‏ 
آم لاس 3 ع | دص دس | 
مثل ق د يكارتيسا ط /2 بش 
۷ا لیکن ق: ج سح بحیث ق(عا - ( طناس" پ س و ]ط ۰ اطال 


ع ٦‏ ط 
ہ-- س ج 
Th‏ 


)١(‏ شل تی دیکارتیا ‏ (۲) برهن ان ق متزاید بياس حل ط 
١(‏ برمن ان ق متنا ۷س ک ال 7 
ه) ليكنق :. ح سح بحيث ق(س) » ےڈ پاس بک مغر 


جنا ( سء ) بياس بر صفر 


۰ ) شل'ق دكارتيا (؟) جد ق( صفر) ء ق (ط ) دق( اط‎ )١( 
تیکنق: جه ح بحيث ق( س) » احا ؟سجتاس ساأحاس جنا 5س‎ ۹ 
مثل ق ديكارتيا ( ؟) برهن انق محد يد‎ )١( 
تلمح / استخدم قائون جيب الفرق بین زا ويتين في تمرين 4 وتانوتي جیسب‎ ( . 
الجموع وجيب تمام التجموع لزا یتین ني ٹرین له )اء‎ 
ليكزقوح هج ب 1 بت ما ۷ وک اا‎ )٠ 
حا ( 7 س ) ۷ س و جح / [س.ط ×ط‎ 
مثل ق د یکارتیا ثم برهن انه محد ود‎ 0) 
ليكنق : ح ه ح بحيث ع٣ 0 9ئ‎ )١ 
ق (س) - جتا( سس) پس‌و [ ۲:۰ ط]‎ 
س] ياس > اط‎  ط[‎ 
مثل 3 دیکارت‎ 
ا احاس جتاس ۷ س3[ عط ع ط]‎ 
FF ۱ « لیکنق : ح سیهع بحیث ق(س)‎ ۲ 
حاس+جتاس*۲ اس وع | [ -۲ط اط]‎ 
مثل ق د یکارتیا تم بین ائه محد مد‎ 0) 


سے 


)١6‏ ليكن ق * لهاج بحيث 
ليكنق :اح 8 ٢جتا‏ "س- ١‏ اس > صفر 


قل س) - ات پس و [ -طا “صر ل 
ا ای واس ابح اط 
مثل قد يكارتيا 


سے اتا راہ 


الفصل‌الثالٹ 
غاينة الجتابعمنات 





تعريف / 

.. النتتابعة 7 عطبيق تطلتة النجيؤة ط* - 1ه 5و * -- ا - سے اوالجوة 
۰۱1 ۲۰۲ سس ون [.حيث ن عدد طبيمي نته ‏ ومستقره مجموة 
را 


تلاخط اوق ۱:۲۰ ۰:6 ق (۲) * ۵ 4و( ۶۱۱۲ (۹ ۶ ۲ ۰۰۰ 

تسبی ق(۱) ه ق(۲) ۰ (۳) ه ق(4) ۰۰۰۰۰۰ متتايعة 

ولکون کل المتتابعة منطلقها ط* اوالیجبوة ۲۰۱۴ + ۰۰۰۰ ن ‏ قسوف نيمل 

مجموية السا ط الاولی وتتتصر علی کتا بة مجموعة السافط الثانية ای ق( ۲۱ + 

ق ( ۲ و 

ولتمييزها عن المجموعات | لاخری سنضح حد ود المنتابمات بین فوسین من‌النوع 

> 
نفي المثال اعلاہ تکتب هذ ہ المتتابعة بالصورة 
0 

حرق(۰)۱ق( ۰:۱۲ ۵( ۳) ها ق()) ۰ esre Teej‏ 


او دان ۶ ۲ > حيث ن + ۲ يسس الحدالمام للمتتابعة 
وتسی الاعداد 4 ۰۰ ۰۱ ۷ ۰ بالحد ود الاریع‌الاولی لهذ» المتتابعة 
مثال )٢‏ اکتب الحد و الاریع الاولی نال تابمة و لل .اش جد حددها 
۰ نے 
الخامس بالعشرين ۱ 
الحل) ,ق( ۱د کت ۽ ۴(3)ء گے ۷۴۳(۰ گت ::ی(۱٢)ء‏ گا 
1 ۳ 3 0 





ایان الحد يد الاریعالاولی للمتتابعة التي حد ھا العام ل هي 





آن - ۱ 
على الترتيب ۴ری 1 وت من 
٥‏ ۷ 
ق(* 5) ا » ۲ ت = EE‏ 
"٤ ۱ ۲ * ۲‏ 
مثال ۳) اذا کانت الحد بد الاریع الاولی لمتتابعة شي ۲ ۷ ولاه مء فاکتسسب 


الحد العام لها 2 

الحل/ بالتجزبة والخطأ:نضتطيع *يجاد الحد العام وهو ق( ن ) * ان ٠‏ 

مثال؟) اذا کائت الحد ود الخسة الاولی لمتتابعة هي ۱ 4۲ ؟ 6۸٦ےھ‏ 
غاکتب الحد العام لہا 

الحل/ قو = ١‏ 


ص ۲٢‏ 1ہ 


د ین پان 3 ط* 
مثال ه) جد الحد العام للمتتابعة التي حد ود ها الاربعة الاولى كنا يبي #٠‏ 
=٠ TES‏ . ری اگ 
۳ 


۰ سس 


۲ ۳ 1 
الجياب/, (۱) ون - مد 2 ےا سرت 


ن 
مثال )٦‏ اكتب الحد ود اا للمتتابعة التي حد ها الحام كنا يلي #٠‏ 
٣ 0- 70‏ اكات 
۲ 


1716 ۸2 ۲ ٩ ۲ ۲ ۱۶ 8 ۱ ۲ ھ١‎ )١( الحل/‎ 

تعريف: تسی المتتابعة منتهية اذا کان ططلقها ل ۰۱ ۰۲ ۰۰۰۰۰ ن ] 
حیث ن عد د طبيعي ننته اي منطلقها مجموة منتمية 
رتسی المتتابعة غير نتهية اذ| کان منطلتها ط* ۰ (۲۰۱ ۰ ۱۰۰۰۳ 
ای مجببة غیر نتہیسة 

بلاحظة  /‏ اذا كانت المتتابعة مشتبية فلا ینکن آن تحصل علی‌حد عام وحيد * 
فيشلا البتتابعة ۲۸2 ۰ 1 6 41> يكن ان يكتب حد ها :العام بالصورة 
قن - ؟ن الآت قى 1 ۰۲۰۱ ۲ اوییکن ان یککپ 


ي ا ہ0 7راو )ئ٥١‏ بان 3 ۱۳۰۲۰۱ 


فا یی 





5 اكتبالحد ود الاربعة الاولى لكلمن المتتابعاث التالية التي حد ها العام كما يلي‎ )١ 
ناد‎ 3) Tp <a) ق ان‎ )1( 











ت 0 ن 1 
1 قان « () قن = 1+ (1) قن ” ن ۰ 
ن ۲ + ۱ ب ان س"۱ 
زا پا اه ی و و 3 
û‏ ۲ 5 نت oS‏ 8 
ن ن+ 
TOUS LEG DG 717‏ 
ن ن ù‏ 


بت ۲ ات 


0-07 07 


ن نہ 

۲ جد الحد العام لكل من المتتابعات التالية التي أحد ود ها الاریعة الاولی كما ياي + 
(TJ) ۰۱۱۱۲ ۸ ۳۱ (‏ مر حرط ار سیسات 
(۱ ۳) كوه ره ۱ ۰۰ (ع) ۱ 6 ۲ 4 ۷۸۱ اس ساب 
( ۵ 1اخ lاa—‏ ۱و۰ + ات اه وشساهة ع مت ات 
٣ (¥)‏ روج ۷۲ و ۰-۰۰ ر0 رت 1۷ ا1ے ١١ہی‏ ہے 
و تی قلح و سک وت رج کے 

۲ رہہ ہی ‌ 9 وا ۰ 1 


)11( ۲ ۸۵ ۰ ۰۱۷۲۰۱۰ اب هت ده سا ۳ 
A ٤ ۲ + ۷‏ 11 
)١١١(‏ س لی ان شا (1) ۱ من اس ۵ اسآ ساسا 
ملإحظاتم )١(‏ يثال للمتتابعة فان انا متتابعة متغاربة اذا كان لبا غاية 
سعنى غا جر قن >> » ب حيث ب 3 ح هو 
انه باه و »دن کے ط بحیت اذا کان ن rC‏ نان إق حاب إدڑھ 
ن 


( ؟) يثال للمتثابعة ق انما غير متتارية الا لم پکن لہا غاب 

(؟) كل متتابعة مذاها غير بحد رد انبا ليست متقاربة اما :اذا كان بداضا 

حد !ا ثائه لیس شرطا ان تکون متقارسة 

(؟) غاية المتتابعة وحيدة 

( ) غاية المحابعة الثابتة هو المد د التابث ننسه 

(1) غا د ل > = مغر وبصورة عامةغاية النتتابعة التي‌د رجة بسطبا اقل‌من 
درجة مثامها تساوى صفسرا ٭ 





امثلة / ن ۵ کان حرف 
- ان ؟ سعان چ 
: رت 0 < 


( 7) غاية المتنايعة التي د رجة بسطما که رجة بقامپا تساوی حاصل قسية معامل 
الحد ذى الاعلى' د رجة بالبسط علی معامل الحد ذى الاعلى دارجة بالمقام * 


ادر ا < فك 2 لك فا کہ لئے 
٢ن ١+‏ ۲ ان + ان ٩+۰۲‏ 
۳ ۳۵ -آن ۲ * ۲ ن + ۱۵ ۔ سا 
2 ن ٣ن۴‏ < ۷ 
(8) البتتابعة التي برجة بسطها اكبر من د رجة تمتا مها خبر مثقاربة ٠‏ 
0 ن٢‏ 5+ ن٢‏ ان 
تا ا و و ےت وہ پا ہو 
5 2 وج ی ناسا آن ۲ + و < 
)٩(‏ الستابعة التذبذبة ( ۲ 5۹۸6۷66 ۲۱۹۲۲۹۹۱6 ) غیر متفارسة 
أله TS I)‏ 12> 
ى۰۷ 


)٠١ (‏ غاية السجموع الجبرى لمتتابعتين متقاريتين - النجموع الجبرئ لغايتهها 

)١1 (‏ غاية حاصل ضرب متنابعتين متقاربتين - حاصل ضربفايتيهها 

)١5 (‏ غاية حاصل ضرب ثابت في متابعة متثاربة - الثابت × غاية البحابعة 

( ۱۳) غاية حاصل فسمة متتا بعة مقارية علي اخری متقارية ( بحيث الاخري غايتها #صفر) 
تاوق حاصرقىةواينيها اثلة 


)١(‏ برهن باستخد ام التعريف مايلي 


۲2ے ۰ت٣‏ رہظ كي - ضفر 
ت 
٦‏ لا تست ۲ () نا و انش )۲-۰ 
چ تن ن‫ 


انا جع >> .ے٣‏ 
البرهان/ ' لیکن ھ ہے ح** نان | قوب (-5)| - |-45؟] - ر 
ای -(-۲) |<ه مبماكان د ط 
۰ فا س 
زم غا < > - منر ۱ 
ù‏ 
البرهان : باه دح ** ٭ م> 5 ( خواص‌الاعداد الطہیعیق) 
0 3 ۲ 1 ۔ 1 ۔ 
يحيث اذا كان ك فان|ق. -صفر | - اج -هنر | ۳ 


۱۳ 





عه 
ûr‏ آن ۱ ۳× گہ 
AT‏ 
کی 1 
ا تک صر 
٣ن‏ 
٣ن‏ + ۰ 
ات۲۱۳ 
1 ا و 14 
البرهان/ 2 در ۰ يي ل ا 
ھ 
الطبيعية ) 


بحيث اذا كان ن ن فان 
5 نات کف 


و .|" دجاو اسلا 
ا ا ج | 
سد شش ہپ بن ۰ھ 


+ ن ۸مم یں ده شل -۸ 





س 


۳ + هه 
دب فی 
ا 
ان r E‏ 


ت٣‏ ۵۱ یك 
البرهان/ ذو سک “نا ۲ سلچند > 
aay‏ ون ہے لک بت انا كان ن > ن فان 
١ 0‏ ی ۰ 
اف ۳۰| ۰ |« +سلحنة ١‏ | -إلحنة |. د د دده 
تت تن ن 


ن ۳ 
ويهذا يم البرص‌ان 
مثال ٢ا‏ لکن( )۔ > ق فحت, جد المدد الطبيمي ن, بحیث اذا کان 
ù‏ 
ن ې ن نان ا ا 
ای اوجد. عدد النقاط التي خاج الفترة ل ]لك یس ا ات 7 
FF ۱۰.‏ 0 
والي حتمي الی المتتابعة اصلاه ۰ 





الحل/ 
eR‏ رات سیت ہت جات له 
15 ۳ ۹ن ۴۴ 5 E‏ ۱ اہ ںا 
۲ فا 1 EE‏ 
با ان ا بج (٭و +) 
15 ۱ 
ان + مج 
مور لاون ۱۲ 
۳ ہہ 
١ : ۱ ۷‏ 
. 1۸۸ ۷ 
و ا ا ا0د مت تو نے ۳ ۷۰۳ نثطة 
TY 1 0‏ ا[ لی 1 
2 ۳ حل ول 3 ل 
متال ٩۲‏ اذا كان(قي > راد ل برهن ان 
*ي ۲ - 1 : 
غا. دقن - ست باستخد ام التمریف 
1 
ثم جد نې و ط بحیث‌اذاکان ن ت نان |ق ن - ت |< او 
البرهان/ 
7 ۳ 
وک ا 


س۸ات 


,/ 


A ۳ ٣ 1 داش‎ 


| نو ا 3 ۶ هن ات ۱) 


ھن 1 . 
کچھ و ح++ حو تسارت > ن وتجقق النتراجحة 
A‏ 
۰( هن آس۱) 
ومن حل هذ » المتراجحة‌نجد ان ن٢‏ > 


اظ 


1 ۸ 


0 ھ٥‎ 








e‏ 1 ۱ ۸+ 9ص 
PE ETE O‏ 
ومذا نکون ند اوجد نان , ح< ان والي تحلق 
| ق - ےہ  |‏ ڑھ وہذایع البرهان 
ن e‏ س 
اما اذاكانت ه ع ١ر‏ فان نم ده 











۰ جميع حد ود المتتا بعة والتي تبد آ. بالحد الساد یں ستكون 
0 93 ۳ ۲ 
ہے مس و ۶ سس ۰۰1 
3 ا N‏ 
مثال EE ) ٤‏ = 
KL) F> CG) < (‏ بر > 
)<( لے کے : 
ن + ۱ اذاکانت ن عددا طبیمیا زوجیا موجبا 
(ه) ىق = 
أن ا ن  01١‏ اا كانت ن عد دا طبيعيا فوديا مرجبا 


(1) یه ۱ ه ق ه (ان+ ۱) ۰ قه 
1 1+5 5 


)١(‏ البيرهان/ ق ۰ اده 0 ها ق تس ۹ وق )4ه 43١5‏ يماسا اا 


اق ۶ 9 ۰ ۱۳۱ ۱ 4 





ق - ۳ 5 
ن + ١‏ 2 
نفرش ان للمتوالية غاية ولتكن ب 


00-07 د ج ++ ٠‏ دنت 3 + بحت اذا کان ی < ن فان 
1 


ا 


نرجومن القاری* اجرا* التضیمرات التالية فبل 
الید* پدراسة مفرد ات الکسسساب ؛ 


۱ في السطر الثالثعشر من المثال ۲ من الصحیفة ۱۱ 
یصیح ق (س) * ۲س * ۲ سٹمر اس ۱6 بدلا مسن : 
ق (س) <> آس+ ۲ ۲ س ۱6 

کا اط و ا0 ٠١‏ من الصحيفة ۱٥١‏ يصبح 
مار ؟ وتوضععلامة الجذر لما يتبع عدذه الخطوة من 
تغس‌المتال في مکانها العناسب 

۳۴ ال رس اسان 1 من اصحیفة ۲۲۸ بصب 
ق لجا - أمنة سعرل+ حدس + د والسطر الرابع من نفس 
المتال یصبح + جد قیم | اب مح ود وناقش‌السحني 
٩‏ اصا ها (س) - سا اہ 
) في السطر السایع‌من الصحيفة ۶ - - بدا امن 
رد ۱۱ وفي السطر”/ من نفسالصحيفة ل(س) » ١‏ 
E‏ لمن الس ۱ 
" الحرفق بالحرف ل بعد السطر التاسعفي تفسالمتال 

٠‏ ) في السطر ه من المثال من الصحيفة ۸ تصبح 
ب وم ]سن بد .من ض× ١٤١س‏ 

پت سر اتا ںا 

۲ فی شال ۹ من الصحیفة ۲۱۸ تصبح نصف قطرها بدلا سن 

ی ظز اف کک 

۷] في التمرين ١٠١‏ من ص۱ م٢‏ تصبح میل الساس 
لمنحن یساوی اس "ريدلا من ٦س- ٤‏ س 

٦٦س يحذ ف‌السظران الخامس‌والساد س‌من‎ (A 

۰ ۳٣ صن‎ 

۱۳ س ۷س‎ ١ 4 في برهان مثال‎ ٩ 

ق (س) =| ١‏ + اس چ ا 


1 عندما س» ۱ 


|قى - اا 3 
| ف حق|٭ إ(ق 7 ھپ سب | + | 
ن+۱ 3 ن+1 5 ن+1 ۳ 
اش + سف داف 
لٹکن ھ ٭ ١و‏ 
کال اہ ںا 
ن+ ١‏ ك 
ق - |= 
ن+۱ ù‏ 
۰ لیس للمتتابعةغاية * 
1 خر GOTE ٩‏ 
البرهان/ 9 
ی ےک وی ۱۱۹۱ء ناك ضاه) وال » ۸ کے سے سد سے سے 
1 ۲ ۳ 1 


إن - ق | - 3330 


لاه 





3 - فا = |۸۳ +۲[ هين 


اف 


ن + ۱ 


نفرض آن للمنتابعة فاية ولتکن ب ۰ 
٠‏ واه ودع ++ م0ن دج لاحت ان ات 1 نان 


ای - ب| ڑھہ 
اق ىع "إ(ى مب ب) +( بجق 
ن*١‏ ن یں 20 
< د + هف = اف 


لیکن س فو 


7 اتب ناو انا 


ن 


٠‏ | ق س ق اد ١‏ ودا تناش لان 
0 00 2 
7 - ق | > ۱1 





۰ العبارة ( للتتابعة غاية تساوی ب) کاذ بة 
۰ ال عبارة ( لیس للبتابعة قاية ) صاداتة 
UT + T> (r)‏ 
السرهان ۷ 
ق* ۲ وق وق ۲ retine Toe iG‏ 
١‏ 1 ۳ 1 ۰ 1 
ص۱7 


ایا - ق |" 1-۱ 2 ٢‏ 

۷۳۷۳۷۷۰ 
اتی 75 ف 
نغرض ان المتنابعة متفاربة ضايتها » ب 
۰ لاه وح++ 3 سان بحیث اذاکان ن >۳ فان 

اق - ب | ح ه 

ت 

2 05 ا سب) (١‏ سدق )|< اند +| 

4 ]> - فن | 


حاب + شيش د اف 


و اود“ 
ق جا ق | 
١+ 9‏ ت 

بل المبارةامتتابعة متتاربة فایتها » ب کان ہے 

ا العبارةٍ ليس للمتابعة قي ةأعاد فة ٠‏ 

0 لحتل‎ SD 

فا 
یق ۳ ئ١٢1‏ دا سا رای سا سس اس اس 
٤ ۳ ۳ ۲ ۱‏ 


N 
نفرض ان المتتابعة متقارية ؤايتها .» ب‎ 
ا لاه واح++ هون ذ ط+ يَحيّث اذا كان ان > 3 فان‎ 
أق 2ھ‎ 

3 
اق ۔فاٴ المي جا او اي 25ا اا 

ها + سا عاف 


۴ 


ليكن فى = ہو 


2 7 ق |< ١‏ وهذا تنااض"” لان 
ن1 ن 


افه اک 
٤‏ العبازة درقی > لباغاية × ب عبارة كان بة 
۰ العبارة ٠‏ < قر ب لیس لبا غاية صاد نسة 

(ھ) ۰۹۲ ۲ > 


> قل " صفرےه ق٠٣‏ ق٢‏ وقعھ 


۶ق ھا LOLS‏ 
٦ . 1 ۳ ۲ 1‏ 
3 - قم = || r»‏ 
یه اه 


| ق - و | ۰ ۳ 
ن*١‏ ن 


تفر ان المتتابعة متفارية وفايتها . ب 


© ماه وج کل ند د ط بحيثاذاكان ن ې ن نان 
۰ 1 
أقن< ۲| < هه ۱ ۰ 
ل ا داب ل 0 


جاه + هاه كامس 
لیکن ھ - با ۳ 


۰ ق - ق |< .۱ وهذا حاتض لان | a‏ دق | ۰ ۲ 
۳ ۵ ۵ 
٠٠‏ المبارة المتتابعة < ق > بمتقارية فايتها = ب كاذابة 

۰ م 7 
العبارة ليس للمتتابعّة قن غاية صاداقة 
۳۸ یل + ق ەق .ا ق اتات 
۳ 1 


۳ 3 - 


- 


يا حر 


5 ق |“ ۱۱-۰۱ ۰ ۱۸ 


۳ ہ٣‏ 
ن ن 


ت۲۲ ات 


نفرس ان المتتابعة متفاربية ؤايتها «ه؛ حيث با و ح 
۰ پمج ںی 3 د ط بحيث اذا كان ن < نان | ق اب |<ه 
ù‏ 
- إلى سب)۰(ب سق)|چاق -ب|+ |ب -ة | 
o o‏ ن 


2 | لقي ق 
ن ن+ ۱ 


کرت + اا 
ليكتن ه » لا 


ا تي |> ا 


4 وهذا جاتض لان | ة 5 
| < لاو ض لان ا 
٠‏ ا < قن > - أب كاذبة ٠‏ 
+ افسارة لس سے دق > فایة عبارة صاد تة 
مثال ۵) با ستخه ا م الملاحظات الواردة في ص ب۹۰ دنال ی 


)1( < حاف( 2 بس 7 ناه اتام 
آن + ٦سا٥ن‏ + آن ۲ آن ۲ هن +۳ 


کی کچھ اس لو 0 یت + ۳ 
ات یو < 


ن -۱ 
الحل/ ۱ <سفیت. تلك كت 
۲ + کت 
ÊL.‏ دسا رظ 2ڑ ناجیں؟ 
غا + تنك 
ہک 28 


تا کے ۷> + ها دی 


کا ی ۲ ١‏ 














غا <۱> + فا رش ۰ * صقر 0 
جا ہیں د 
لعا اناك پا + اا 3+ < 
2 +1 عے ا پچ ا 
کہ 
و ا = او ق 
ا > نو ںا 
وب 
أغاد» + 5د > TTA‏ را 
= ےی 
ناح >+ ےپ <+ ۳ 


- ۳ ٣ 








۳ + ون ۲ -آن ۲۷ 7 
ù‏ ات 1 erg‏ 
(۳) ار < E CS‏ 
٩‏ *ن + آن۲ تس اب تس ور 
٥‏ ۳ ا 8 


مد و EI SE‏ 
٦ 7‏ کب صثر نب صقر + ؟ ۲ 
ys r ۳‏ 

(4) خاک توا و ارت را ا 2 رت 


٣ن‏ - هن + 











غا < )نا مت مر ذأ عفر صلن 
غا < )غا اڭ فد : 
ûj 7‏ . ث٢‏ 





رم ناد جح © و و 


ات 


tr 1 
e ê 
1 دہے. رس‎ 0 


| ده < ساآظا لے ل -غا >٢<‏ 
٠ 3‏ 


۶۲ صخر xr‏ سرت مر رز | 2 
١‏ + صغر ۳ ۳ 


مال )١‏ لتكن < قن > متابعة عچ صفر ۷ ان 


ناذاكانت غا < فن < l=‏ ۳ 


البرعان/ < قن © > .در 
ابا ظ0 جفوی اک ا 
3 کے 2 


ان 


1 


2 1 1 
Sb‏ 2 
7 
نت 
مال ”) ليكوق باح |[ سح بحیث ق (س) - لج ل 
۲س. + ۱ 
۱ ملق دیکارتیا (۲) برهن آن ق متتاقص ۷ نن و اع 1-1 ] 
۳۱ جد غاية كلمن المتتابعات التالية ان وجدت ٠‏ 
١ 7‏ 0 
۱ «ق 1-۱ + )) )7ق سر -ج)> 


5 ۱ يجيه ۱ 

() ق( ۴ حت )> (0) لفت يك > 

(ه) ای( ) > 0 r=‏ 
الحل/ بقسمة البسط علی‌المقام ينع . وک کت 

۱ 
۶س ۷ ۲ 
س = - پا الستقالمحا نی الشاقولي 
ص» : بإ المستقيم السجالمى اا لانقي 


س ریس ۱ 

١ ۰‏ 
۳ ۱ د یا (مکل 1-۲) 
۲ لاس 3 ع+|/1۔-۔٭×]اسیں |/ [-] 


ادا کان سر کرس پے اس + ۲ < ,سم + ۲ 


کرو ہی 





1 ۱ ۱ ۱ 
> ل + سس ہے ۷إ ٠س‏ لبي پا سس 
۲؟س+ ٢‏ ٤ں‏ + ۲ س + 1 سس + ۲ 
1 1 ۱ ۲ 


یی دا جا > قاس ۳۰5 ی سای وہ 9و۳ 1 


34 1 + Y= ۰-۱ رق‎ ۱ (r 


5م ٭(+ ل ٢٢‏ 
۶90ء۶ -ٗ۔ 
1 


ن 
ان هذه المتتابعة فير متفارسة 09 
(۲) بنفس طريقة (1) < ق ( د - ےل“ وس پا - ناغير تفارية 
و اس تم 1 
ا و ا کا و 


ه + گ + 
ن 





ن 
تج 


رز + 1 کا لو TY SLA‏ 


و ب خخ ت ATI‏ 
ن 
() بہنفس طریتة ( )٣‏ 
(ه) غا دق( )> - St‏ ۳ 
(اغا ای( - > - نا ا حدم 
متال ۸) اذا کان کل من << قى >> لن > متابعة وکان 
)غا حر قرت > = ب حيث با 3 ح فبل منالضرورىق 011 
ق > ٢٤‏ حال > غاية ؟ ٠‏ برزن تيلك 
۲ اذا كان کمن < قي > متتابعة بحيث لي ا مش ۷ ن 
كاندغا < قن 6 7 ط پ ه عيث ب و3 ح تيل سنن 


الضروریان یکون لکل منهما غاية ؟ برهن تولك ٠‏ 
۲۳ اذا کان کل من < ق > مطل > متتابعة توكان 
ن ن : 





7 
۰ 


۱ 
۳ 


برا ات لا با وحیث ب داح نهل منالضريري ان يكرن 
سس ا ا و 

الحل/ (۱) لتکن < قرب - لاب نيحيث ب وح ولتكن < لن> <7 جک 
ان قن © لن> > زبں :۵ ل٠‏ ذرب> 
او وا وہ ہہ رہ 


من هذا البثال ان فاح تن 2ل 2 = ساني حين أن 
< قن > .. لیس لها فايسة 
۰ لیس منالضريرى ان يكون لكل ضما غاية ٠‏ 
۲ تكن > ا لابن + ( 01 )»> متتابعة ليس لجا غايسة 
ولتكن <ل. > - حدر ن » متتايمة ليس لها فاية 
وات لان حت عبرا يدت 
ِ ب + رمت 
مہ رفن © لیام نا حفط > 
ن 
د غا اب + با > ساب 
۰ لیس من الضروری ان یکون لكل منهما غاية 


کے وک 


۳ لکن کے دن > طن +00 > متتابعة ليش لها فابة 
نے رھ ه < هناب + ن > متتابعة ليسلها قاية 
نتن درق أت ال © غا دک 
". ليس من الضروری آن یکون لکل منمما عایسقد . 


تما ري ۰ 


2 برهن باستخدام التمريف مايلي‎ )١ 


۲ غا سوہ هابر و و 


5 نا کج( 1 
ج) غا 3 تس ( اسمس سم - 
د لفحل. ‏ ن رادلل ج 
E (1‏ 
ا ان نے 5 > 
SES‏ ند رال يي 


ھ) ق - ےن ٭ ١‏ اذا کانٴن عد دا طبیعیا نرد یا 
٣٢ 7 0‏ انزل کان ن عددا طبیعیا زوجيا موجبا 


70 -- 4+ 9 2 
؟) جد غاية كلمن المتتايمات التالية ویرمن قولك باستخد ام ان الا اہ 
5 النصل 
رم ۴۴یو کے3 0 ۰ ان SI LA ١‏ لاه 
۰۳۵۷ لا + آنه ۳ 


٤‏ اذا کانت وف ۰ * سی یہ 6 حرف لب 


ثم جد عددا طبيعيا ن , بحيث: اذا كان ن ۰ در 'فانإقا e‏ “ر 


(۲۸ 


